
เส้นขนาน ส าหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 2 

1.เส้นขนานและมุมภายใน 

บทนิยาม เสน้ตรงสองเสน้ท่ีบนระนาบเดียวกนัขนานกนัเม่ือเสน้ทั้งสองน้ีไม่ตดักนั 

 

หลกัการง่ายทีใ่ช้พจิารณาว่าเส้นตรงสองเส้นขนานกนัหรือไม่ 

1. ถา้เสน้ตรงสองเสน้ขนานกนัและมีเสน้ตดัแลว้ขนาดของมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของ 
เสน้ตดัรวมกนัเป็น 180 องศา 

2. ถา้เสน้ตรงเสน้หน่ึงตดัเสน้ตรงคู่หน่ึง ท าใหข้นาดของมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเสน้ 
ตดัรวมกนัเป็น 180 องศาแลว้ เสน้ตรงคู่น้ีจะขนานกนั 

 

 

 

 



บทนิยาม เสน้ตรงสองเสน้ขนานกนั และมีเสน้ตรงเสน้หน่ึงตดัเราเรียกมุมท่ีอยูภ่ายในระหว่างเสน้
คู่ขนานเรียกว่า มมุภายใน 

มุมภายในบนข้างเดียวของเส้นตดั 

 
 

ab // cd มีเสน้ตรง ef ตดั ท าใหเ้กิดมุมภายในบนขา้งเดียวกนัของเสน้ตดัสองขา้ง คือ มุม 1 กบั 3 และ มุม 
2 กบั 4 

ตวัอย่าง 1 
 
ก  าหนดให ้ab และ cd แต่ละรูปขนานกน้ มุมภายในบนเสน้เดียวกนัของเสน้ตดับวกกนัได ้180° 

 
 

ถา้เสน้ตรงสองเสน้ขนานกนัและมเัสน้ตดัแลว้ ขนาดของมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเสน้ตดั
รวมกนัเป็น 180 องศา 



ตวัอย่าง 2 จงหาค่าของมุม a ในกรณีต่อไปน้ี 

 
a = 180° - 125° = 55° 

                ถา้เสน้ตรงเสน้หน่ึงตดัเสน้ตรงคู่หน่ึง ท าใหข้นาดของมุมภายในท่ีอยู่บนขา้งเดียวกนัของเสน้ตดั
รวมกนัเป็น 180 องศาแลว้ เสน้ตรงคู่นั้นจะขนานกนั 

2.  เส้นขนานและมุมแย้ง 

 

 
 

               1 . ถา้เสน้ตรงสองเสน้ขนานกนัและมีเสน้ตดัแลว้มุมแยง้จะมีขนาดเท่ากนั 
 
               2 . เสน้ตรงเสน้หน่ึงตดัเสน้ตรงคู่หน่ึง ถา้มุมแยง้ท่ีเกิดข้ึนมีขนาดเท่ากนัแลว้เสน้ตรงคู่นั้นจะขนานกนั 



 

 

 

 
                                   จากรูป มุม f และ มุม i เป็นมุมแยง้ มุม g และ มุม h เป็นมุมแยง้ 
 
          
 
  



ถ้าเส้นตรงสองเส้นขนานกนั และมเีส้นตรงอกีเส้นหนึ่งมาตดัเส้นขนานแล้ว มุมแย้งจะมขีนาดเท่ากนั 
          จากรูป MN ขนานกบั PQ และ RS เป็นเสน้ตดัท าใหเ้กิดมุมแยง้ จะไดว้่า มุมแยง้มีขนาดเท่ากนั ดงัน้ี 

 
           MRS = RSQ ( มุม 1 = มุม 4 ) และ NRS = RSP ( มุม 2 = มุม 3 ) 

 

ถ้าเส้นตรงเส้นหนึ่งตดัเส้นตรงคู่หนึ่งท าให้มุมแย้งทีเ่กดิขึน้มขีนาดเท่ากนัแล้วเส้นตรงคู่นั้นจะขนานกนั 

 
          จากรูป RS ตดั MN และ PQ ท าใหมุ้มแยง้มีขนาดเท่ากนั คือ มุม 1 = มุม 4 หรือ มุม 2 = มุม 3 จะไดว้่า
เสน้ตรงคู่นั้นขนานกนั 

 

 

3.  เส้นขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน  

          สมบติัของเสน้ขนาน และมุมภายนอกกบัมุมภายใน ท่ีอยูต่รงขา้มบนขา้งเดียวกนัของเสน้ตดั 

          1.ถา้เสน้ตรงสองเสน้ขนานกนัและมีเสน้ตดัแลว้ มุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยูต่รงขา้มบนขา้งเดียวกนั
ของเสน้ตดัจะมขีนาดเท่ากนั 



          2.ถา้เสน้ตรงเสน้หน่ึงตดัเสน้ตรงคู่หน่ึง ท าใหมุ้มภายนอกและมุมภายในท่ีอยูต่รงขา้มบนขา้งเดียวกนัของ
เสน้ตดัมีขนาดเท่ากนัแลว้ เสน้ตรงคู่นั้นจะขนานกนั 

มุมภายนอก  แบ่งตามความยาวของดา้น 
           รูปสามเหลีย่มด้านเท่า (equilateral) มีดา้นทุกดา้นยาวเท่ากนั รูปสามเหล่ียมดา้นเท่าเป็นรูปหลายเหล่ียม
มุมเท่า นัน่คือมุมภายในทุกมุมจะมขีนาดเท่ากนั คือ 60° และเป็นรูปหลายเหล่ียมปกติ  

           รูปสามเหลีย่มหน้าจัว่ (isosceles) มีดา้นสองดา้นยาวเท่ากนั (ตามความหมายเร่ิมแรกโดยยคุลิด ถึงแมว้่า
รูปสามเหล่ียมดา้นเท่าจะสามารถจดัว่าเป็นรูปสามเหล่ียมหนา้จัว่ไดด้ว้ย เพราะมีดา้นท่ียาวเท่ากนัอยา่งนอ้ยสอง
ดา้น) และมีมุมสองมุมขนาดเท่ากนั คือมุมท่ีไม่ไดป้ระกอบดว้ยดา้นท่ีเท่ากนัทั้งสอง  

          รูปสามเหลีย่มด้านไม่เท่า (scalene) ดา้นทุกดา้นจะมคีวามยาวแตกต่างกนั มุมภายในก็มีขนาดแตกต่างกนั
ดว้ย  

 

                                                                      รูปสามเหล่ียมดา้นเท่า                                                     

 

                                                                       รูปสามเหล่ียมหนา้จัว่ 

 

http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A3%E0%B8%B9%E0%B8%9B%E0%B8%AA%E0%B8%B2%E0%B8%A1%E0%B9%80%E0%B8%AB%E0%B8%A5%E0%B8%B5%E0%B9%88%E0%B8%A2%E0%B8%A1%E0%B8%94%E0%B9%89%E0%B8%B2%E0%B8%99%E0%B9%80%E0%B8%97%E0%B9%88%E0%B8%B2
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A3%E0%B8%B9%E0%B8%9B%E0%B8%AB%E0%B8%A5%E0%B8%B2%E0%B8%A2%E0%B9%80%E0%B8%AB%E0%B8%A5%E0%B8%B5%E0%B9%88%E0%B8%A2%E0%B8%A1%E0%B8%A1%E0%B8%B8%E0%B8%A1%E0%B9%80%E0%B8%97%E0%B9%88%E0%B8%B2
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A3%E0%B8%B9%E0%B8%9B%E0%B8%AB%E0%B8%A5%E0%B8%B2%E0%B8%A2%E0%B9%80%E0%B8%AB%E0%B8%A5%E0%B8%B5%E0%B9%88%E0%B8%A2%E0%B8%A1%E0%B8%A1%E0%B8%B8%E0%B8%A1%E0%B9%80%E0%B8%97%E0%B9%88%E0%B8%B2
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A1%E0%B8%B8%E0%B8%A1
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B8%A3%E0%B8%B9%E0%B8%9B%E0%B8%AB%E0%B8%A5%E0%B8%B2%E0%B8%A2%E0%B9%80%E0%B8%AB%E0%B8%A5%E0%B8%B5%E0%B9%88%E0%B8%A2%E0%B8%A1%E0%B8%9B%E0%B8%81%E0%B8%95%E0%B8%B4&action=edit&redlink=1
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A2%E0%B8%B8%E0%B8%84%E0%B8%A5%E0%B8%B4%E0%B8%94
https://sites.google.com/site/bumbim54811426/hnwy-thi4-sen-khnan/4-3/6.png?attredirects=0
https://sites.google.com/site/bumbim54811426/hnwy-thi4-sen-khnan/4-3/7.png?attredirects=0


                                                                       รูปสามเหล่ียมดา้นไม่เท่า 

แบ่งตามมุมภายใน 

           รูปสามเหลีย่มมุมฉาก (right, right-angled, rectangled) มีมุมภายในมุมหน่ึงมีขนาด 90° (มุมฉาก) ดา้นท่ี
อยูต่รงขา้มกบัมุมฉากเรียกว่า ด้านตรงข้ามมุมฉาก ซ่ึงเป็นดา้นท่ียาวท่ีสุดในรูปสามเหล่ียม อีกสองดา้นเรียกว่า 
ด้านประกอบมุมฉาก ความยาวดา้นของรูปสามเหล่ียมมุมฉากสมัพนัธก์นัตามทฤษฎีบทพีทาโกรัส นัน่คือก าลงั
สองของความยาวของดา้นตรงขา้มมุมฉาก c จะเท่ากบัผลบวกของก าลงัสองของดา้นประกอบมุมฉาก a, b 
เขียนอยา่งยอ่เป็น ดูเพ่ิมเติมท่ี รูปสามเหล่ียมมุมฉากพิเศษ 

           รูปสามเหลีย่มมุมเฉียง (oblique) ไม่มีมุมใดเป็นมุมฉาก ซ่ึงอาจหมายถึงรูปสามเหล่ียมมุมป้านหรือรูป
สามเหล่ียมมุมแหลม 

           รูปสามเหลีย่มมุมป้าน (obtuse) มีมุมภายในมุมหน่ึงมีขนาดใหญ่กว่า 90° (มุมป้าน) 

           รูปสามเหลีย่มมุมแหลม (acute) มุมภายในทุกมุมมขีนาดเลก็กว่า 90° (มุมแหลม)  

           รูปสามเหล่ียมดา้นเท่าเป็นรูปสามเหล่ียมมุมแหลม แต่รูปสามเหล่ียมมุมแหลมทุกรูปไม่ไดเ้ป็นรูป
สามเหล่ียมดา้นเท่า 

 
                                                                    รูปสามเหล่ียมมุมฉาก 

 
                                                                       รูปสามเหล่ียมมุมป้าน 

http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A1%E0%B8%B8%E0%B8%A1%E0%B8%89%E0%B8%B2%E0%B8%81
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%94%E0%B9%89%E0%B8%B2%E0%B8%99%E0%B8%95%E0%B8%A3%E0%B8%87%E0%B8%82%E0%B9%89%E0%B8%B2%E0%B8%A1%E0%B8%A1%E0%B8%B8%E0%B8%A1%E0%B8%89%E0%B8%B2%E0%B8%81
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%94%E0%B9%89%E0%B8%B2%E0%B8%99%E0%B8%9B%E0%B8%A3%E0%B8%B0%E0%B8%81%E0%B8%AD%E0%B8%9A%E0%B8%A1%E0%B8%B8%E0%B8%A1%E0%B8%89%E0%B8%B2%E0%B8%81
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%97%E0%B8%A4%E0%B8%A9%E0%B8%8E%E0%B8%B5%E0%B8%9A%E0%B8%97%E0%B8%9E%E0%B8%B5%E0%B8%97%E0%B8%B2%E0%B9%82%E0%B8%81%E0%B8%A3%E0%B8%B1%E0%B8%AA
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B8%A3%E0%B8%B9%E0%B8%9B%E0%B8%AA%E0%B8%B2%E0%B8%A1%E0%B9%80%E0%B8%AB%E0%B8%A5%E0%B8%B5%E0%B9%88%E0%B8%A2%E0%B8%A1%E0%B8%A1%E0%B8%B8%E0%B8%A1%E0%B8%89%E0%B8%B2%E0%B8%81%E0%B8%9E%E0%B8%B4%E0%B9%80%E0%B8%A8%E0%B8%A9&action=edit&redlink=1
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A1%E0%B8%B8%E0%B8%A1%E0%B8%9B%E0%B9%89%E0%B8%B2%E0%B8%99
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A1%E0%B8%B8%E0%B8%A1%E0%B9%81%E0%B8%AB%E0%B8%A5%E0%B8%A1
https://sites.google.com/site/bumbim54811426/hnwy-thi4-sen-khnan/4-3/8.png?attredirects=0
https://sites.google.com/site/bumbim54811426/hnwy-thi4-sen-khnan/4-3/9.png?attredirects=0


 
                                                                     รูปสามเหล่ียมมุมแหลม  
มุมภายใน แบ่งตามความยาวของดา้น 

            รูปสามเหลีย่มด้านเท่า (equilateral) มีดา้นทุกดา้นยาวเท่ากนั รูปสามเหล่ียมดา้นเท่าเป็นรูปหลายเหล่ียม
มุมเท่า นัน่คือมุมภายในทุกมุมจะมขีนาดเท่ากนั คือ 60° และเป็นรูปหลายเหล่ียมปกติ  

             รูปสามเหลีย่มหน้าจัว่ (isosceles) มีดา้นสองดา้นยาวเท่ากนั (ตามความหมายเร่ิมแรกโดยยคุลิด ถึงแมว้่า
รูปสามเหล่ียมดา้นเท่าจะสามารถจดัว่าเป็นรูปสามเหล่ียมหนา้จัว่ไดด้ว้ย เพราะมีดา้นท่ียาวเท่ากนัอยา่งนอ้ยสอง
ดา้น) และมีมุมสองมุมขนาดเท่ากนั คือมุมท่ีไม่ไดป้ระกอบดว้ยดา้นท่ีเท่ากนัทั้งสอง  

             รูปสามเหลีย่มด้านไม่เท่า (scalene) ดา้นทุกดา้นจะมีความยาวแตกต่างกนั มุมภายในก็มีขนาดแตกต่าง
กนัดว้ย  

 

 

 
รูปสามเหล่ียมดา้นเท่า  

 

 
รูปสามเหล่ียมหนา้       
จัว่  
  

 

   
                     รูปสามเหล่ียมดา้นไม่เท่า 

 

       

  

  
 

http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A3%E0%B8%B9%E0%B8%9B%E0%B8%AA%E0%B8%B2%E0%B8%A1%E0%B9%80%E0%B8%AB%E0%B8%A5%E0%B8%B5%E0%B9%88%E0%B8%A2%E0%B8%A1%E0%B8%94%E0%B9%89%E0%B8%B2%E0%B8%99%E0%B9%80%E0%B8%97%E0%B9%88%E0%B8%B2
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A3%E0%B8%B9%E0%B8%9B%E0%B8%AB%E0%B8%A5%E0%B8%B2%E0%B8%A2%E0%B9%80%E0%B8%AB%E0%B8%A5%E0%B8%B5%E0%B9%88%E0%B8%A2%E0%B8%A1%E0%B8%A1%E0%B8%B8%E0%B8%A1%E0%B9%80%E0%B8%97%E0%B9%88%E0%B8%B2
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A3%E0%B8%B9%E0%B8%9B%E0%B8%AB%E0%B8%A5%E0%B8%B2%E0%B8%A2%E0%B9%80%E0%B8%AB%E0%B8%A5%E0%B8%B5%E0%B9%88%E0%B8%A2%E0%B8%A1%E0%B8%A1%E0%B8%B8%E0%B8%A1%E0%B9%80%E0%B8%97%E0%B9%88%E0%B8%B2
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A1%E0%B8%B8%E0%B8%A1
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B8%A3%E0%B8%B9%E0%B8%9B%E0%B8%AB%E0%B8%A5%E0%B8%B2%E0%B8%A2%E0%B9%80%E0%B8%AB%E0%B8%A5%E0%B8%B5%E0%B9%88%E0%B8%A2%E0%B8%A1%E0%B8%9B%E0%B8%81%E0%B8%95%E0%B8%B4&action=edit&redlink=1
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A2%E0%B8%B8%E0%B8%84%E0%B8%A5%E0%B8%B4%E0%B8%94
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B9%84%E0%B8%9F%E0%B8%A5%E0%B9%8C:Triangle.Scalene.svg
https://sites.google.com/site/bumbim54811426/hnwy-thi4-sen-khnan/4-3/10.png?attredirects=0


แบ่งตามมุมภายใน 

             รูปสามเหลีย่มมุมฉาก (right, right-angled, rectangled) มีมุมภายในมุมหน่ึงมีขนาด 90° (มุมฉาก) ดา้น
ท่ีอยูต่รงขา้มกบัมุมฉากเรียกว่า ด้านตรงข้ามมมุฉาก ซ่ึงเป็นดา้นท่ียาวท่ีสุดในรูปสามเหล่ียม อีกสองดา้นเรียกว่า 
ด้านประกอบมุมฉาก ความยาวดา้นของรูปสามเหล่ียมมุมฉากสมัพนัธก์นัตามทฤษฎีบทพีทาโกรัส นัน่คือก าลงั
สองของความยาวของดา้นตรงขา้มมุมฉาก c จะเท่ากบัผลบวกของก าลงัสองของดา้นประกอบมุมฉาก a, b 
เขียนอยา่งยอ่เป็น ดูเพ่ิมเติมท่ี รูปสามเหล่ียมมุมฉากพิเศษ 

               รูปสามเหลีย่มมุมเฉียง (oblique) ไม่มีมุมใดเป็นมุมฉาก ซ่ึงอาจหมายถึงรูปสามเหล่ียมมุมป้านหรือรูป
สามเหล่ียมมุมแหลม 

               รูปสามเหลีย่มมุมป้าน (obtuse) มีมุมภายในมุมหน่ึงมีขนาดใหญ่กว่า 90° (มุมป้าน) 

               รูปสามเหลีย่มมุมแหลม (acute) มุมภายในทุกมุมมีขนาดเลก็กว่า 90° (มุมแหลม)  

               รูปสามเหล่ียมดา้นเท่าเป็นรูปสามเหล่ียมมุมแหลม แต่รูปสามเหล่ียมมุมแหลมทุกรูปไม่ไดเ้ป็นรูป
สามเหล่ียมดา้นเท่า 

 

                                                                      รูปสามเหล่ียมมุมฉาก 

 

                                                                       รูปสามเหล่ียมมุมป้าน 

http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A1%E0%B8%B8%E0%B8%A1%E0%B8%89%E0%B8%B2%E0%B8%81
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%94%E0%B9%89%E0%B8%B2%E0%B8%99%E0%B8%95%E0%B8%A3%E0%B8%87%E0%B8%82%E0%B9%89%E0%B8%B2%E0%B8%A1%E0%B8%A1%E0%B8%B8%E0%B8%A1%E0%B8%89%E0%B8%B2%E0%B8%81
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%94%E0%B9%89%E0%B8%B2%E0%B8%99%E0%B8%9B%E0%B8%A3%E0%B8%B0%E0%B8%81%E0%B8%AD%E0%B8%9A%E0%B8%A1%E0%B8%B8%E0%B8%A1%E0%B8%89%E0%B8%B2%E0%B8%81
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%97%E0%B8%A4%E0%B8%A9%E0%B8%8E%E0%B8%B5%E0%B8%9A%E0%B8%97%E0%B8%9E%E0%B8%B5%E0%B8%97%E0%B8%B2%E0%B9%82%E0%B8%81%E0%B8%A3%E0%B8%B1%E0%B8%AA
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B8%A3%E0%B8%B9%E0%B8%9B%E0%B8%AA%E0%B8%B2%E0%B8%A1%E0%B9%80%E0%B8%AB%E0%B8%A5%E0%B8%B5%E0%B9%88%E0%B8%A2%E0%B8%A1%E0%B8%A1%E0%B8%B8%E0%B8%A1%E0%B8%89%E0%B8%B2%E0%B8%81%E0%B8%9E%E0%B8%B4%E0%B9%80%E0%B8%A8%E0%B8%A9&action=edit&redlink=1
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A1%E0%B8%B8%E0%B8%A1%E0%B8%9B%E0%B9%89%E0%B8%B2%E0%B8%99
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A1%E0%B8%B8%E0%B8%A1%E0%B9%81%E0%B8%AB%E0%B8%A5%E0%B8%A1


 
                                                                      รูปสามเหล่ียมมุมแหลม 

 

4. เส้นขนานและรูปสามเหลี่ยม  

 

เส้นขนาน หมายถึง เสน้ตรงตั้งแต่สองเสน้ข้ึนไปท่ีมีระยะทางระหว่างเสน้เท่ากนัไปตลอดไม่ว่าจะลาก
ต่อปลายออกไปยาวเท่าไรกต็ามจะไม่พบกนั นอกจากน้ีเสน้โคง้ก็ยงัเป็นเสน้ขนานได ้เรียกว่า โคง้ขนาน  
เสน้ตรงสองเสน้จะขนานกนัต่อเม่ือเสน้ตรงทั้งสอง มีระยะห่างเท่ากนัเสมอ และใชส้ญัลกัษณ์ "// " แทนการ
ขนาน จากรูปเสน้ตรง รล ขนานกบัเสน้ตรง วย เพราะมีระยะห่างเท่ากนั การพิสูจนว์่าเสน้ตรงทั้งสองมี
ระยะห่างเท่ากนั มีขั้นตอนดงัน้ีคือ 
           ขั้นท่ี 1 ก  าหนดจุดบนเสน้ตรงเสน้ใดเสน้หน่ึงอยา่งนอ้ย 2 ต าแหน่ง โดยใหต้  าแหน่งจุดท่ีก  าหนดอยูค่่อน
ปลายเสน้ทางซา้ยและทางขวาท่ีละต าแหน่ง 
           ขั้นท่ี 2 ท ามุมฉาก ณ จุดท่ีก  าหนด 
           ขั้นท่ี 3 ลากเสน้มุมฉาก 
           ขั้นท่ี 3 ใชไ้มบ้รรทดัวดัเสน้ท่ีลากเป็นมุมฉาก ว่ามีความยาวเท่ากนัหรือไม่ ถา้เท่าแสดงว่าเสน้ตรงทั้งสอง
ขนานกนั 

รูปสามเหลีย่ม (องักฤษ: triangle) เป็นหน่ึงในรูปร่างพ้ืนฐานในเรขาคณิต คือรูปหลายเหล่ียมซ่ึงมี3 มุม
หรือจุดยอด และมี 3 ดา้นหรือขอบท่ีเป็นส่วนของเสน้ตรงรูปสามเหล่ียมท่ีมีจุดยอด A, B, และ C เขียนแทนดว้ย 
ABC 

ในเรขาคณิตแบบยคุลิดจุด 3 จุดใดๆ ท่ีไม่อยูใ่นเสน้ตรงเดียวกนั จะสามารถสร้างรูปสามเหล่ียมไดเ้พียง
รูปเดียว และเป็นรูปท่ีอยูบ่นระนาบเดียว(เช่นระนาบสองมิติ) 

http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A0%E0%B8%B2%E0%B8%A9%E0%B8%B2%E0%B8%AD%E0%B8%B1%E0%B8%87%E0%B8%81%E0%B8%A4%E0%B8%A9
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B8%A3%E0%B8%B9%E0%B8%9B%E0%B8%A3%E0%B9%88%E0%B8%B2%E0%B8%87&action=edit&redlink=1
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B9%80%E0%B8%A3%E0%B8%82%E0%B8%B2%E0%B8%84%E0%B8%93%E0%B8%B4%E0%B8%95
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A3%E0%B8%B9%E0%B8%9B%E0%B8%AB%E0%B8%A5%E0%B8%B2%E0%B8%A2%E0%B9%80%E0%B8%AB%E0%B8%A5%E0%B8%B5%E0%B9%88%E0%B8%A2%E0%B8%A1
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%AA%E0%B9%88%E0%B8%A7%E0%B8%99%E0%B8%82%E0%B8%AD%E0%B8%87%E0%B9%80%E0%B8%AA%E0%B9%89%E0%B8%99%E0%B8%95%E0%B8%A3%E0%B8%87
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B9%80%E0%B8%A3%E0%B8%82%E0%B8%B2%E0%B8%84%E0%B8%93%E0%B8%B4%E0%B8%95%E0%B9%81%E0%B8%9A%E0%B8%9A%E0%B8%A2%E0%B8%B8%E0%B8%84%E0%B8%A5%E0%B8%B4%E0%B8%94&action=edit&redlink=1


เสน้แบ่งคร่ึงตั้งฉาก(perpendicular bisector) คือ เสน้ตรงท่ีลากผา่นจุดก่ึงกลางของดา้น และตั้งฉากกบั
ดา้นนั้น นัน่คือ ท ามุมฉากกบัดา้นนั้น เสน้แบ่งคร่ึงตั้งฉากทั้งสามจะพบกนัท่ีจุดเดียว คือ ศนูยก์ลางวงลอ้ม
(circumcenter) ของรูปสามเหล่ียม จุดน้ีเป็นจุดศนูยก์ลางของวงกลมลอ้ม(circumcircle) ซ่ึงเป็นวงกลมท่ีลาก
ผา่นจุดยอดทั้งสาม เสน้ผา่นศนูยก์ลางของวงกลมสามารถหาไดจ้ากกฎไซน์ท่ีกล่าวไปในขา้งตน้ 

ทฤษฎบีทของธาลสี(Thales' theorem) กล่าวว่า ถา้ศนูยก์ลางวงลอ้มอยูบ่นดา้นใดดา้นหน่ึงของรูป
สามเหล่ียมแลว้ มุมตรงขา้มดา้นนั้นจะเป็นมุมฉาก นอกจากน้ี ถา้ศนูยก์ลางวงลอ้มอยูใ่นรูปสามเหล่ียมแลว้ รูป
สามเหล่ียมนั้นเป็นรูปสามเหล่ียมมุมแหลม ถา้ศนูยก์ลางวงลอ้มอยูน่อกรูปสามเหล่ียมแลว้ รูปสามเหล่ียมนั้น
เป็นรูปสามเหล่ียมมุมป้าน 

 

จุดตดัของส่วนสูงคือ จุดออร์โทเซนเตอร์ 

ส่วนสูง(altitude) ของรูปสามเหล่ียม คือ เสน้ตรงท่ีลากผา่นจุดยอดและตั้งฉาก (ท ามุมฉาก)กบัดา้นตรง
ขา้ม ดา้นตรงขา้มนั้นเรียกว่าฐาน (base) ของส่วนสูง และจุดท่ีส่วนสูงตดักบัฐาน (หรือส่วนท่ีขยายออกมา) นั้น
เรียกว่า เท้า (foot)ของส่วนสูง ความยาวของส่วนสูงคือระยะทางระหว่างฐานกบัจุดยอด ส่วนสูงทั้งสามจะตดั
กนัท่ีจุดเดียว เรียกจุดนั้นว่า จุดออร์โทเซนเตอร์(orthocenter)ของรูปสามเหล่ียม จุดออร์โทเซนเตอร์จะอยูใ่นรูป
สามเหล่ียมก็ต่อเม่ือรูปสามเหล่ียมนั้นไม่เป็นรูปสามเหล่ียมมุมป้าน จุดยอดทั้งสามและจุดออร์โทเซนเตอร์นั้น
อยูใ่นระบบออร์โทเซนตริก(orthocentric system) 

http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B9%80%E0%B8%AA%E0%B9%89%E0%B8%99%E0%B9%81%E0%B8%9A%E0%B9%88%E0%B8%87%E0%B8%84%E0%B8%A3%E0%B8%B6%E0%B9%88%E0%B8%87%E0%B8%95%E0%B8%B1%E0%B9%89%E0%B8%87%E0%B8%89%E0%B8%B2%E0%B8%81&action=edit&redlink=1
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B8%A8%E0%B8%B9%E0%B8%99%E0%B8%A2%E0%B9%8C%E0%B8%81%E0%B8%A5%E0%B8%B2%E0%B8%87%E0%B8%A7%E0%B8%87%E0%B8%A5%E0%B9%89%E0%B8%AD%E0%B8%A1&action=edit&redlink=1
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B8%A8%E0%B8%B9%E0%B8%99%E0%B8%A2%E0%B9%8C%E0%B8%81%E0%B8%A5%E0%B8%B2%E0%B8%87%E0%B8%A7%E0%B8%87%E0%B8%A5%E0%B9%89%E0%B8%AD%E0%B8%A1&action=edit&redlink=1
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B8%A7%E0%B8%87%E0%B8%81%E0%B8%A5%E0%B8%A1%E0%B8%A5%E0%B9%89%E0%B8%AD%E0%B8%A1&action=edit&redlink=1
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A7%E0%B8%87%E0%B8%81%E0%B8%A5%E0%B8%A1
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B8%97%E0%B8%A4%E0%B8%A9%E0%B8%8E%E0%B8%B5%E0%B8%9A%E0%B8%97%E0%B8%82%E0%B8%AD%E0%B8%87%E0%B8%98%E0%B8%B2%E0%B8%A5%E0%B8%B5%E0%B8%AA&action=edit&redlink=1
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B8%88%E0%B8%B8%E0%B8%94%E0%B8%AD%E0%B8%AD%E0%B8%A3%E0%B9%8C%E0%B9%82%E0%B8%97%E0%B9%80%E0%B8%8B%E0%B8%99%E0%B9%80%E0%B8%95%E0%B8%AD%E0%B8%A3%E0%B9%8C&action=edit&redlink=1
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B8%AA%E0%B9%88%E0%B8%A7%E0%B8%99%E0%B8%AA%E0%B8%B9%E0%B8%87&action=edit&redlink=1
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B8%88%E0%B8%B8%E0%B8%94%E0%B8%AD%E0%B8%AD%E0%B8%A3%E0%B9%8C%E0%B9%82%E0%B8%97%E0%B9%80%E0%B8%8B%E0%B8%99%E0%B9%80%E0%B8%95%E0%B8%AD%E0%B8%A3%E0%B9%8C&action=edit&redlink=1
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B8%A3%E0%B8%B0%E0%B8%9A%E0%B8%9A%E0%B8%AD%E0%B8%AD%E0%B8%A3%E0%B9%8C%E0%B9%82%E0%B8%97%E0%B9%80%E0%B8%8B%E0%B8%99%E0%B8%95%E0%B8%A3%E0%B8%B4%E0%B8%81&action=edit&redlink=1


 

                                     จุดตดัของเสน้แบ่งคร่ึงมุม ใชห้าจุดศนูยก์ลางของวงกลมแนบใน  
เส้นแบ่งคร่ึงมุม(angle bisector)คือ เสน้ตรงท่ีลากผา่นจุดยอด ซ่ึงแบ่งมุมออกเป็นคร่ึงหน่ึง เสน้แบ่งคร่ึง

มุมทั้งสามจะตดักนัท่ีจุดเดียว คือ จุดศนูยก์ลางของวงกลมแนบใน (incircle)ของรูปสามเหล่ียม วงกลมแนบใน
คือวงกลมท่ีอยูใ่นรูปสามเหล่ียม และสมัผสัดา้นทั้งสาม มีอีกสามวงกลมท่ีส าคญัคือ วงกลมแนบนอก 
(excircle)คือวงกลมท่ีอยูน่อกรูปสามเหล่ียมและสมัผสักบัดา้นหน่ึงดา้นและส่วนท่ีขยายออกมาทั้งสอง จุด
ศนูยก์ลางของวงกลมแนบในและวงกลมแนบนอกอยูใ่นระบบออร์โทเซนตริก 

 
                                                       เซนทรอยดเ์ป็นศนูยถ่์วง 

            เส้นมธัยฐาน (median) ของรูปสามเหล่ียม คือ เสน้ตรงท่ีลากผา่นจุดยอดและจุดก่ึงกลางของดา้นตรง
ขา้ม ซ่ึงจะแบ่งรูปสามเหล่ียมออกเป็นพ้ืนท่ีท่ีเท่ากนั เสน้มธัยฐานทั้งสามจะตดักนัท่ีจุดเดียว คือ เซนทรอยด ์
(centroid)ของรูปสามเหล่ียม จุดน้ีจะเป็นศนูยถ่์วง (center of gravity) ของรูปสามเหล่ียมดว้ย ถา้มีไมท่ี้เป็นรูป
สามเหล่ียม คุณสามารถท าใหม้นัสมดุลไดท่ี้เซนทรอยของมนัหรือเสน้ใดๆท่ีลากผา่นเซนทรอยด ์เซนทรอยดจ์ะ
แบ่งเสน้มธัยฐานดว้ยอตัราส่วน 2:1 นัน่คือระยะทางระหวา่งจุดยอดกบัเซนทรอยด ์จะเป็นสองเท่าของ
ระยะทางระหว่างเซนทรอยดก์บัจุดก่ึงกลางของดา้นตรงขา้ม 

http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A7%E0%B8%87%E0%B8%81%E0%B8%A5%E0%B8%A1%E0%B9%81%E0%B8%99%E0%B8%9A%E0%B9%83%E0%B8%99
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B9%80%E0%B8%AA%E0%B9%89%E0%B8%99%E0%B9%81%E0%B8%9A%E0%B9%88%E0%B8%87%E0%B8%84%E0%B8%A3%E0%B8%B6%E0%B9%88%E0%B8%87%E0%B8%A1%E0%B8%B8%E0%B8%A1&action=edit&redlink=1
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A7%E0%B8%87%E0%B8%81%E0%B8%A5%E0%B8%A1%E0%B9%81%E0%B8%99%E0%B8%9A%E0%B9%83%E0%B8%99
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A7%E0%B8%87%E0%B8%81%E0%B8%A5%E0%B8%A1%E0%B9%81%E0%B8%99%E0%B8%9A%E0%B8%99%E0%B8%AD%E0%B8%81
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B8%A3%E0%B8%B0%E0%B8%9A%E0%B8%9A%E0%B8%AD%E0%B8%AD%E0%B8%A3%E0%B9%8C%E0%B9%82%E0%B8%97%E0%B9%80%E0%B8%8B%E0%B8%99%E0%B8%95%E0%B8%A3%E0%B8%B4%E0%B8%81&action=edit&redlink=1
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B9%80%E0%B8%8B%E0%B8%99%E0%B8%97%E0%B8%A3%E0%B8%AD%E0%B8%A2%E0%B8%94%E0%B9%8C
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B9%80%E0%B8%AA%E0%B9%89%E0%B8%99%E0%B8%A1%E0%B8%B1%E0%B8%98%E0%B8%A2%E0%B8%90%E0%B8%B2%E0%B8%99
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B9%80%E0%B8%8B%E0%B8%99%E0%B8%97%E0%B8%A3%E0%B8%AD%E0%B8%A2%E0%B8%94%E0%B9%8C
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A8%E0%B8%B9%E0%B8%99%E0%B8%A2%E0%B9%8C%E0%B8%96%E0%B9%88%E0%B8%A7%E0%B8%87


 
                              วงกลมเกา้จุด แสดงความสมมาตรท่ีจุดหกจุดอยูบ่นวงกลมเดียวกนั 

จุดก่ึงกลางของดา้นทั้งสาม และเทา้ของส่วนสูงทั้งสาม จะอยูบ่นวงกลมเดียวกนั คือ วงกลมเกา้จุด (nine 
point circle) ของรูปสามเหล่ียม อีกสามจุดท่ีเหลือคือจุดก่ึงกลางระหว่างจุดยอดกบัจุดออร์โทเซนเตอร์ ซ่ึงเป็น
ส่วนหน่ึงของส่วนสูง รัศมีของวงกลมเกา้จุดจะเป็นคร่ึงหน่ึงของรัศมีวงกลมลอ้ม มนัจะสมัผสัวงกลมแนบใน 
(ท่ีจุด Feuerbach) และสมัผสัวงกลมแนบนอก 

 
                   เสน้ออยเลอร์ คือเสน้ท่ีลากผา่น เซนทรอยด ์(สีเหลือง) , จุดออร์โทเซนเตอร์ (สีน ้ าเงิน) , ศนูยก์ลาง
วงลอ้ม (สีเขียว) และจุดศนูยก์ลางของวงกลมเกา้จุด (สีแดง) 

   เซนทรอยด ์(สีเหลือง) , จุดออร์โทเซนเตอร์ (สีน ้ าเงิน) , ศนูยก์ลางวงลอ้ม (สีเขียว) และจุดศนูยก์ลาง
ของวงกลมเกา้จุด (จุดสีแดง) ทั้งหมดจะอยูบ่นเสน้เดียวกนั ท่ีเรียกว่า เสน้ออยเลอร์ (Euler's line) (เสน้สีแดง) 
จุดศนูยก์ลางของวงกลมเกา้จุดจะอยูก่ึ่งกลางระหว่างจุดออร์โทเซนเตอร์กบัศนูยก์ลางวงลอ้ม ระยะทางระหว่าง
เซนทรอยดก์บัศนูยก์ลางวงลอ้มจะเป็นคร่ึงหน่ึงของระยะทางระหว่างเซนทรอยดก์บัจุดออร์โทเซนเตอร์ 

จุดศนูยก์ลางของวงกลมแนบในโดยทัว่ไปจะไม่อยูบ่นเสน้ออยเลอร์ 

ภาพสะทอ้นของเสน้มธัยฐานท่ีเสน้แบ่งคร่ึงมุมของจุดยอดเดียวกนั เรียกว่า symmedian symmedianทั้ง
สามจะตดักนัท่ีจุดเดียว คือ จุด symmedian (symmedian point) ของรูปสามเหล่ียม 

http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B8%A7%E0%B8%87%E0%B8%81%E0%B8%A5%E0%B8%A1%E0%B9%80%E0%B8%81%E0%B9%89%E0%B8%B2%E0%B8%88%E0%B8%B8%E0%B8%94&action=edit&redlink=1
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B8%A7%E0%B8%87%E0%B8%81%E0%B8%A5%E0%B8%A1%E0%B9%80%E0%B8%81%E0%B9%89%E0%B8%B2%E0%B8%88%E0%B8%B8%E0%B8%94&action=edit&redlink=1
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B8%88%E0%B8%B8%E0%B8%94%E0%B8%AD%E0%B8%AD%E0%B8%A3%E0%B9%8C%E0%B9%82%E0%B8%97%E0%B9%80%E0%B8%8B%E0%B8%99%E0%B9%80%E0%B8%95%E0%B8%AD%E0%B8%A3%E0%B9%8C&action=edit&redlink=1
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B8%88%E0%B8%B8%E0%B8%94_Feuerbach&action=edit&redlink=1
http://th.wikipedia.org/wiki/%E0%B8%A7%E0%B8%87%E0%B8%81%E0%B8%A5%E0%B8%A1%E0%B9%81%E0%B8%99%E0%B8%9A%E0%B8%99%E0%B8%AD%E0%B8%81
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B9%80%E0%B8%AA%E0%B9%89%E0%B8%99%E0%B8%AD%E0%B8%AD%E0%B8%A2%E0%B9%80%E0%B8%A5%E0%B8%AD%E0%B8%A3%E0%B9%8C&action=edit&redlink=1
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B9%80%E0%B8%AA%E0%B9%89%E0%B8%99%E0%B8%AD%E0%B8%AD%E0%B8%A2%E0%B9%80%E0%B8%A5%E0%B8%AD%E0%B8%A3%E0%B9%8C&action=edit&redlink=1
http://th.wikipedia.org/w/index.php?title=%E0%B8%88%E0%B8%B8%E0%B8%94_symmedian&action=edit&redlink=1


 

ตัวอย่างเร่ืองเส้นขนาน 

ตวัอย่างที่ 1 

 
ก ำหนด𝐴𝐵 ⃡     // 𝐶𝐷 ⃡     ดงัรูป จงหำคำ่ของ X 

วิธีท ำ เนื่องจาก𝐴𝐵 ⃡     // 𝐶𝐷 ⃡     

ดงันัน้ มุมภายในทีอ่ยูต่รงขา้มบนขา้งเดยีวกนัของเสน้ตดัจะมขีนาดเท่ากนั  
นัน่คือ X = 68° 

 

ตวัอย่างที่ 2  ให ้NM//QR ถา้ MN ̂O = 128 องศา และ NÔQ = 75องศา แลว้จงหาขนาดของ OQ ̂R 

 

ขนาดของ OQ̂R = 15 องศา 



แบบฝึกหัดเร่ืองเส้นขนาน 

1 ก าหนดให ้P (-3,2), Q (1,6), R (5,4) และ S (3,0) เป็นจุดยอดของรูปส่ีเหล่ียม PQRS จงแสดงว่าจุดก่ึงกลางของ
ดา้นทั้งส่ีของรูปส่ีเหล่ียมน้ีเป็นจุดยอดของรูปส่ีเหล่ียมดา้นขนาน 

2. จงแสดงว่าจุด A (-6,6), B (6,6), C(12,0) และ D (6,-6) เป็นจุดยอดของรูปส่ีเหล่ียมคางหม ู

3. จงแสดงว่า จุดก่ึงกลางดา้นของรุปส่ีเหล่ียมใดๆ เป็นจุดยอดของรูปส่ีเหล่ียมดา้นขนาน 

เฉลยแบบฝึกหดัเร่ืองเส้นขนาน 

1.ใหจุ้ด A , B , C และ D เป็นจุดก่ึงกลางของดา้น PQ , QR , RS และ SP ดงันั้น หาพิกดัของจุดก่ึงกลางทั้งส่ีได้
ดงัน้ี 

    

   B =  

   C =  

   D =  

   ความชนัของดา้น AB เท่ากบั  

   ความชนัของดา้น BC เท่ากบั -3 

   ความชนัของดา้น CD เท่ากบั  

   ความชนัของดา้น DA เท่ากบั  



   จะเห็นว่าความชนัของดา้น AB = ความชนัของดา้น CD 

   และ  ความชนัของดา้น BC = ความชนัของดา้น  DA 

  ดังนั้น จุดก่ึงกลางของดา้นทั้งส่ีของรูปส่ีเหล่ียม PQRS เป็นจุดยอดของรูปส่ีเหล่ียมดา้นขนาน 

2.ความชนัของเสน้ตรง AB =  

    ความชนัของเสน้ตรง CD =  

    ความชนัของเสน้ตรง BC =  

    ความชนัของเสน้ตรง AD =  

   จะเห็นว่าเสน้ตรง BC = AD มีความชนัเท่ากนั 

 ดังนั้น มีดา้น BC ขนานกนั AD เพียงคู่เดียวนัน่คือ A (-6,6) , B(6,6) , C(12,0) และ D(6,-6)เป็นจุดยอดของรูป

ส่ีเหล่ียมคางหม ู

3.ให้ A(0 , 0) , B(  ,0) , c(  )และ D(  ) เป็นจุดยอดของรูปส่ีเหล่ียมใดๆ 

          P เป็นจุดก่ึงกลางของดา้น AB มีพิกดัเป็น  

        Q เป็นจุดก่ึงกลางของดา้น BC มีพิกดัเป็น  

         R เป็นจุดก่ึงกลางของดา้น CD มีพิกดัเป็น  

        S เป็นจุดก่ึงกลางของดา้น AD มีพิกดัเป็น  



  ความชนัของ PQ =  

  ความชนัของ RS =  

 ดงันั้น PQ ขนานกบั RS  

  ความชนัของ QR =  

  ความชนัของ PS =  

ดังนั้น PS ขนานกบั QR  แสดงว่า P,Q,R และ S เป็นจุดยอดของรูปส่ีเหล่ียมดา้นขนาน PQRS 

 

อา้งอิงจาก  

http://dit.dru.ac.th/math/lesson5/lineline_quiz.html 

http://dit.dru.ac.th/math/5-4_5-5/ans54.htm 

https://sites.google.com/site/bumbim54811426/hnwy-thi4-sen-khnan/4-3 

https://sites.google.com/site/khnitsastrm2753/home/sen-khnan 

http://e-learning.kusol.org/pluginfile.php/1411/mod_resource/content/1/M2_T2_CH4_2_content.pdf 

 

http://dit.dru.ac.th/math/lesson5/lineline_quiz.html
http://dit.dru.ac.th/math/5-4_5-5/ans54.htm
https://sites.google.com/site/bumbim54811426/hnwy-thi4-sen-khnan/4-3
https://sites.google.com/site/khnitsastrm2753/home/sen-khnan
http://e-learning.kusol.org/pluginfile.php/1411/mod_resource/content/1/M2_T2_CH4_2_content.pdf

