
เส้นขนาน 
1.  เส้นขนานและมุมภายใน 
 
 
 

เม่ือ  AB   ขนานกบั  CD   เขียนแทนดว้ยสัญลกัษณ์  AB   //  CD  
 
 
 
เส้นตรง  AB  ขนานกบัเส้นตรง  CD 
เส้นตรง  m  ขนานกบัเส้นตรง  n 
จงพิจารณาว่า  เส้นตรงคู่ใดขนานกัน 

1)   

 

2) 

 

นกัเรียนจะเห็นวา่การพิจารณาเส้นตรงคู่ใดขนานกนัโดยใชบ้ทนิยามนั้นอาจใชไ้ม่สะดวก  เพราะในหาจุดตดัของเส้น
คู่ขนานนั้น  นกัเรียนอาจตอ้งเขียนรูปโดยลากเส้นใหย้าวออกไปมาก ๆ จึงเห็นวา่เส้นตรงทั้งสองตดักนั 

ต่อไปน้ีเป็นวิธีอีกแบบหน่ึงจะพิจารณาว่าเสน้ตรงคู่ใดขนานกนั  โดยใชมุ้มภายในที่อยูบ่นขา้งเดียวกนัของเส้นตดั  

 

เส้นตรง  l  ตดัเส้นตรง  m  และ  n  ที่จุด  A  และจุด  B  

เรียกเส้นตรง  l  หรือ  AB   ว่าเส้นตดั  AB 

- เรียก  
^
1   และ  

^
2   วา่มุมภายในที่อยูบ่นขา้งเดียวกนัของ

เส้นตดั 

- เรียก  
^
3   และ  

^
4   วา่มุมภายในที่อยูบ่นขา้งเดียวกนัของ

เส้นตดั 
 

บทนิยาม เสน้ตรงสองเสน้ท่ีอยูบ่นระนาบเดียวกนั  ขนานกนัเม่ือเสน้ตรงทั้งสองน้ีไม่ตดักนั 

 



 

 
 
 
 

 
จากรูป  AB   ขนานกบั  CD   และมีเสน้ตดั  PQ   

จะได ้ 
^
1   + 

^
2   =  180๐   

   และ  
^
3  + 

^
4   =  180๐ 

 
ถา้    AB   ขนานกบั  CD   a  และ  b  แทนระยะระหว่างเสน้ขนาน  ดงัรูป 

 
นักเรียนคดิว่า  a  และ  b  เท่ากนัหรือไม่... 
 
โดยทัว่ไป  เสน้ขนานคู่หน่ึงจะมีระยะระหว่างเสน้ขนานเท่ากนัเสมอ  และในทางกลบักนั  เม่ือเสน้ตรง

สองเสน้มีระยะระหว่างเสน้เท่ากนัโดยตลอด  เสน้ตรงคู่นั้นจะขนานกนั   
จากรูป 

ถา้เสน้ตรงสองเสน้ขนานกนั  และมีเสน้ตดัมาตดัเสน้ตรงทั้งสองแลว้  ขนาดของมุมภายในท่ีอยูบ่น
ขา้งเดียวกนัของเสน้ตดัรวมกนัเป็น  180  องศา 



 
a   และ  b  แทนระยะระหว่างเสน้ขนาน 

1)  ถา้  RS//PQ     แลว้  a  =  b 

2)  ถา้   a   =  b  แลว้  RS//PQ  

 
 

 
 
 

 
 
2.  เส้นขนานและมุมแย้ง 
 
 เสน้ตรงท่ีขนานกนั    เสน้ตรงท่ีไม่ขนานกนั  

 
จากรูป  เรียกมุม  a  และมุม  b  ว่ามุมแยง้ 
 เรียกมุม  c  และมุม  d  ว่ามุมแยง้ 
 
 ถา้เสน้ตรงสองเสน้ขนานกนั  และมีเสน้ตดัแลว้  มุมแยง้จะมีขนาดเท่ากนั 

ถา้เสน้ตรงเสน้หน่ึงตดัเสน้ตรงคู่หน่ึง  ท าใหข้นาดของมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเสน้ตดั
รวมกนัเป็น  180  องศา  แลว้เสน้ตรงคู่นั้นจะขนานกนั 



    

  

 

         จากรูป  AB   ขนานกบั  CD   และมี  EF    
เป็นเสน้ตดั  ท าใหเ้กิดมุมแยง้  จะไดว้่า   

มุมแยง้มีขนาดเท่ากนั  คือ  
^
a   =  

^
b    

                                  และ  
^
c   =  

^
d  

 
 
 
 

 

            จากรูป  EF   ตดั  AB   และ  CD   ท าให้

มุมแยง้มีขนาดเท่ากนั  คือ  
^
a   =  

^
b   หรือ  

^
c   =  

^
d    

แลว้จะไดว้่า  เสน้ตรง  AB   ขนานกบั  CD  
 

3.  เส้นขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน 
จากรูป 

  

เราเรียก  
^
a   และ  

^
b   ว่ามุมภายนอก 

   
^
c   และ  

^
d   วา่มุมภายใน 

^
a   และ  

^
c   เป็นมุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเสน้ตดั  AB 

^
b   และ  

^
d   เป็นมุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเสน้ตดั  AB 

ถา้เสน้ตรงเสน้หน่ึงตดัเสน้ตรงคู่หน่ึง  ท าใหเ้กิดมุมแยง้มีขนาดเท่ากนัแลว้  เสน้ตรงคู่นั้นจะขนานกนั 



 
 
 
 

 

จากรูป  AB   //  CD   และมี  EF   เป็นเสน้ตดั   
จะไดว้่า 

XYCEXA
^^

   , DYXBXE
^^

  
 
 

 
       

 
 
4.  รูปสามเหลี่ยมและเส้นขนาน 
 จากรูปสามเหล่ียม  ABC 

 

 มี  BC   เป็นฐานลาก  BC//PQ   และผา่นจุด  A  จะได ้

   
^
2   =  

^
4   และ  

^
3   =  

^
5  

 แต่   
^
1  + 

^
4  + 

^
5   =  180๐  เพราะเป็นมุมตรง 

 ดงันั้น  
^
1  + 

^
2  + 

^
3   =  180๐    แทนค่าดว้ยมุมท่ีเท่ากนั  

ถา้เสน้ตดัสองเสน้ขนานกนั  และมีเสน้ตดัแลว้มุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของ
เสน้ตดัจะมีขนาดเท่ากนั 

ถา้เสน้ตรงเสน้หน่ึงตดัเสน้ตรงคู่หน่ึงท าใหมุ้มภายนอก  และมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของ
เสน้ตดัมีขนาดเท่ากนัแลว้  เสน้ตรงคู่นั้นจะขนานกนั 



 สรุปไดว้่า 
 
 
 
 
 

 
 จากรูป  DEFและABC   

 มี EDFBAC
^^

  

  EFDBCA
^^

  

 และ BACACBCBA
^^^

   =  180๐   (สมบติัมุมภายในรูปสามเหล่ียม) 

  EDFDFEFED
^^^

   =   180๐   (สมบติัมุมภายในรูปสามเหล่ียม) 

 ดงันั้น  BACACBCBA
^^^

   =  EDFDFEFED
^^^

   (ต่างเท่ากบั  180๐) 

 แต่ EDFBAC
^^

    และ  EFDBCA
^^

   (ก  าหนดให)้ 

  เพราะฉะนั้น  FEDCBA
^^

   (สมบติัการตดัออก) 
 
 
 

ขนาดของมุมทั้งสามของรูปสามเหล่ียมใด ๆ รวมกนัได ้ 180  องศา 

ถา้มุมของรูปสามเหล่ียมสองรูปใด ๆ  มีขนาดเท่ากนัสองคู่แลว้มุมคู่ท่ีสามจะมีขนาดเท่ากนัดว้ย 



 
ก าหนดรูปสามเหล่ียม  ABC  มี  BC   เป็นฐาน  ลาก  BC//PQ   และผา่นจุด  A 

  จะได ้
^
4  + 

^
6   =  180๐ (มุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเสน้ตดั) 

   
^
1  + 

^
2  + 

^
3   =  180๐  (ผลบวกของมุมภายในของรูปสามเหล่ียม) 

 ดงันั้น 
^
4  + 

^
6   =  

^
1  + 

^
2  + 

^
3     (ต่างเท่ากบั  180) 

  แต่ 
^
4   =  

^
2   (มุมแยง้) 

 เพราะฉะนั้น 
^
6   =  

^
1  + 

^
3   (สมบติัการตดัออก) 

 ในท านองเดียวกนั  
^
7    =  

^
1  + 

^
2  

 สรุปไดว้่า 
 

 
 
ความสัมพนัธ์แบบ  มุม – มุม – ด้าน 

ก าหนดรูปสามเหล่ียม  ABC  และรูปสามเหล่ียม  DEF  มี  
^
B   =  

^
E   ,  

^
C   =  

^
F   และ   

AC   =  DF   จะไดว้่า   รูปสามเหล่ียม  ABC  เท่ากนัทุกประการกบัรูปสามเหล่ียม  DEF  ซ่ึงเป็นความสมัพนัธ์
แบบ  มุม – มุม – ดา้น  (ม.ม.ด) 

ถา้ต่อดา้นใดดา้นหน่ึงของรูปสามเหล่ียมออกไป  มุมภายนอกท่ีเกิดข้ึนจะมีขนาดเท่ากบัผลบวกของ
ขนาดของมุมภายในท่ีไม่ใช่มุมประชิด 



ตวัอย่าง 
1.)จงพิจารณาว่าเสน้ตรงแต่ละคู่ต่อไปน้ีขนานกนัหรือไม่  เพราะเหตุใด 

 
             ตอบ  ไม่ขนานเพราะ  75๐ + 110๐     180 
 
 
2.)จงพิจารณาว่ามุมคู่ใดท่ีเป็นมุมแยง้ 
 

ตอบ QPA
^

  แยง้กบั  DQP
^

QPB
^

  แยง้กบั  CQP
^

  



แบบฝึกหัด  
 
1.จงพิจารณาว่าเสน้ตรงแต่ละคู่ต่อไปน้ีขนานกนัหรือไม่  เพราะเหตุใด 
1) 

 
………………………………………………. 
 

2) 

 
………………………………………………….. 

  
 
2.จงพิจารณาว่ามุมคู่ใดท่ีเป็นมุมแยง้ 

 
1.) 

 
^
a   แยง้กบั  .......................... 
^
d   แยง้กบั  .......................... 
 
 
 
 

 



3.จงหาค่าตวัแปรในแต่ละขอ้ต่อไปน้ี 
 

1) 

 

 

ให ้ EF//CD  และ  BDD
^

  =  70๐ 
^
x   =  …………………………………………… 
^
y   =  …………………………………………… 

  
 

4. จงหาค่า  x  ,  y  จากรูปท่ีก  าหนดให ้
 
1) 

 
^
x   =  …………………………………………… 
^
y   =  …………………………………………… 
 

2) 

 
^
x   =  ………………………………………… 
^
y   =  ………………………………………… 
 

 
 
 
 
 
 
 

 
 



      เฉลยแบบฝึกหัด 

 
1. เฉลย  1)  ไมข่นานกนัเพราะ  75๐ + 108๐   180๐ 
                2)  ขนานกนัเพราะ  115๐ + 65๐  =  180๐   
 

2.เฉลย  1)  DQP
^

 

                   CQP
^

        
 

3.เฉลย   1)  
^
x   =  110๐  ,  

^
y   =  70๐ 

   
4.เฉลย 

   1. 
^
x   =   65๐   ,  

^
y   =   65๐  2.  

^
x   =   62๐   ,  

^
y   =   137๐ 

 


