
เส้นขนาน ช้ันมัธยาศึกษาปีที่ 2 

1.เส้นขนานและมุมภายใน 

   บทนิยาม    เสน้ตรงสองเสน้ท่ีอยูบ่นระนาบเดียวกนั ขนานกนัเม่ือเสน้ตรงทั้งสองน้ีไม่ตดักนั   

   เมื่อ  ขนานกบั  เขียนแทนดว้ยสญัลกัษณ์  // 

 

เมื่อ AB และ CD ขนานกนั อาจกล่าวว่าAB ขนานกนั CD หรือ CD ขนานกนั ABอาจเขียนแทนดว้ยสญัลกัษณ์ 
AB // CD หรือCD // AB 
ระยะห่างระหว่างเส้นขนาน 
พิจารณารูปต่อไปน้ี 

 
ก าหนดให ้AB และ CD อยูบ่นระนาบเดียวกนั E และ X เป็นจุดท่ีแตกต่างกนับน ABลาก EF ตั้งฉากกบั 

CD ท่ีจุด F และลาก XY ตั้งฉากกบั CD ท่ีจุด Y 
เรียก EF ว่า ระยะห่างระหว่าง AB และ CD ท่ีวดัจากจุด E และ เรียก XY ว่า ระยะห่างระหว่าง AB และ 

CD ท่ีวดัจากจุด X 
ในกรณีท่ี AB และ CD ไม่ขนานกนั จะไดว้่า EF XY นัน่คือระยะห่างระหว่าง ABและ CD ท่ีวดัจากจุด

ท่ีแตกต่างกนับน AB จะไม่เท่ากนั 
               ในกรณีท่ีABขนานกนั CD จะไดว้่า EF = XY นัน่คือระยะห่างระหว่าง AB และ CDท่ีวดัจากจุดท่ี
แตกต่างกนับน AB จะเท่ากนัเสมอ 
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ในกรณีทัว่ไป ถ้าเส้นตรงสองเส้นขนานกนั แล้วระยะห่างระหว่างเส้นตรงคู่นั้นจะเท่ากนัเสมอและ

ในทางกลบักนั ถ้าเส้นตรงสองเส้นมรีะยะห่างระหว่างเส้นตรงเท่ากนัเสมอ แล้วเส้นตรงคู่นั้นจะขนานกนั 
ในทางปฏิบติั เมื่อตอ้งการตรวจสอบว่า เสน้ตรงสองเสน้ท่ีก  าหนดใหข้นานกนัหรือไม ่อาจ 

ตรวจสอบระยะห่างระหว่างเสน้ตรงทั้งสองท่ีวดัจาดจุดท่ีแตกต่างกนัอยา่งนอ้ยสองจุดบนเสน้ตรง 
หน่ึงก็เพียงพอ 

 

มุมภายในที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตดั 
 
 
 
 
 
 

จากรูป AB เรียกว่า เส้นตดั AB 
เรียก ˆx และ ˆy วา่ มุมภายในทีอ่ยู่บนข้างเดียวกนัของเส้นตดั AB และ 
เรียก ˆu และ ˆv ว่า มุมภายในทีอ่ยู่บนข้างเดียวกนัของเส้นตดั AB ดว้ย 
ในการเขียนรูปเสน้ตดั AB อาจใช ้AB หรือ AB แทน AB ก็ได ้

 
สมบัตขิองเส้นขนาน 
    -เมื่อเสน้ตรงเสน้หน่ึงตดัเสน้ตรงคู่หน่ึง เสน้ตรงคู่นั้นขนานกนั ก็ต่อเมื่อ ขนาดของมุม ภายในท่ีอยูบ่นขา้ง
เดียวกนัของเสน้ตดัรวมกนัเท่ากบั 180 องศา  
 
 
 
 
 



 
การน าไปใช้  

 
 

     
 

 

 
 

 

 



ตัวอย่าง  2จงหาค่าของมุม a ในกรณต่ีอไปนี ้

 
                                                            a = 180° - 125° = 55° 
 
 

2.เส้นขนานและมุมแย้ง  
 

 
 
 
 

เสน้ตรงสองเสน้ ถา้มีเสน้ตรงตดั นอกจากจะเกิดมุมภายในท่ีอยูต่รงขา้มบนขา้งเดียวกนัของ เสน้ตดัแลว้ 
ยงัมีมุมภายในท่ีเรียกว่า มุมแยง้ อีกสองคู่  

ถา้ และ เป็นเสน้ตรงสองเสน้ โดยม ีเป็นเสน้ตดั AB CD PQ 
 

 
 
 
 
 
 

 
ทฤษฎบีท ถา้เสน้ตรงสองเสน้ขนานกนัและมีเสน้ตดั แลว้มุมแยง้มีขนาดเท่ากนั  
ทฤษฎบีท ถา้เสน้ตรงเสน้หน่ึงตดัเสน้ตรงคู่หน่ึง ท าใหมุ้มแยง้มีขนาดเท่ากนั แลว้เสน้ตรงคู่นั้นขนานกนั  
ทฤษฎบีท   เมื่อเสน้ตรงเสน้หน่ึงตดัเสน้ตรงคู่หน่ึง เสน้ตรงคู่นั้นขนานกนั ก็ต่อเมื่อมุมแยง้มีขนาดเท่ากนั  
 



3.เส้นขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน 
 จากรูป 

  
เราเรียก  

^
a   และ  

^
b   ว่ามุมภายนอก 

   
^
c   และ  

^
d   ว่ามุมภายใน 

^
a   และ  

^
c   เป็นมุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเสน้ตดั  AB 

^
b   และ  

^
d   เป็นมุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเสน้ตดั  AB 

 
 
 
 

 

จากรูป  AB   //  CD   และมี  EF   เป็นเสน้ตดั   
จะไดว้่า 

XYCEXA
^^

   , DYXBXE
^^

  
 
 

 
       

 
 
 

ถา้เสน้ตดัสองเสน้ขนานกนั  และมีเสน้ตดัแลว้มุมภายนอกและมุม
ภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเสน้ตดัจะมีขนาดเท่ากนั 

ถา้เสน้ตรงเสน้หน่ึงตดัเสน้ตรงคู่หน่ึงท าใหมุ้มภายนอก  และมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเสน้
ตดัมีขนาดเท่ากนัแลว้  เสน้ตรงคู่นั้นจะขนานกนั 



      
 

 

จากรูปก าหนดให ้ EF   เป็นเสน้ตดั  AB   และ 

CD    
ท าให ้  

XYCEXA
^^

   , DYXBXE
^^

    

จะไดว้่า  AB   //  CD  
 

 

4.เส้นขนานและรูปสามเหลีย่ม 
จากรูปสามเหล่ียม  ABC 

 
 
 มี  BC   เป็นฐานลาก  BC//PQ   และผา่นจุด  A  จะได ้

   
^
2   =  

^
4   และ  

^
3   =  

^
5  

 แต่   
^
1  + 

^
4  + 

^
5   =  180๐  เพราะเป็นมุมตรง 

 ดงันั้น  
^
1  + 

^
2  + 

^
3   =  180๐    แทนค่าดว้ยมุมท่ีเท่ากนั  

 สรุปไดว้่า 
 
 
 

ขนาดของมุมทั้งสามของรูปสามเหล่ียมใด ๆ 
รวมกนัได ้ 180  องศา 



 
 จากรูป  DEFและABC   

 มี EDFBAC
^^

  

  EFDBCA
^^

  

 และ BACACBCBA
^^^

   =  180๐  (สมบติัมุมภายในรูปสามเหล่ียม) 
32 
 

  EDFDFEFED
^^^

   =  180๐  (สมบติัมุมภายในรูปสามเหล่ียม) 

 ดงันั้น  BACACBCBA
^^^

   =  EDFDFEFED
^^^

   (ต่างเท่ากบั  180๐) 

 แต่ EDFBAC
^^

    และ  EFDBCA
^^

   (ก  าหนดให)้ 

  เพราะฉะนั้น  FEDCBA
^^

   (สมบติัการตดัออก) 
 
 
 

 
 
 ก  าหนดรูปสามเหล่ียม  ABC  มี  BC   เป็นฐาน  ลาก  BC//PQ   และผา่นจุด  A 

  จะได ้
^
4  + 

^
6   =  180๐ (มุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเสน้ตดั) 

ถา้มุมของรูปสามเหล่ียมสองรูปใด ๆ  มีขนาดเท่ากนัสองคู่แลว้มุมคู่ท่ีสามจะมีขนาดเท่ากนัด้วย 



   
^
1  + 

^
2  + 

^
3   =  180๐  (ผลบวกของมุมภายในของรูปสามเหล่ียม) 

 ดงันั้น 
^
4  + 

^
6   =  

^
1  + 

^
2  + 

^
3     (ต่างเท่ากบั  180) 

  แต่ 
^
4   =  

^
2   (มุมแยง้) 

 เพราะฉะนั้น 
^
6   =  

^
1  + 

^
3   (สมบติัการตดัออก) 

 ในท านองเดียวกนั  
^
7    =  

^
1  + 

^
2  

 สรุปไดว้่า 
  
 
 

 
ความสัมพนัธ์แบบ  มุม – มุม – ด้าน 

 

 ก าหนดรูปสามเหล่ียม  ABC  และรูปสามเหล่ียม  DEF  มี  
^
B   =  

^
E   ,  

^
C   =  

^
F   และ   

AC   =  DF   จะไดว้่า  รูปสามเหล่ียม  ABC  เท่ากนัทุกประการกบัรูปสามเหล่ียม  DEF  ซ่ึงเป็นความสมัพนัธ์
แบบ  มุม – มุม – ดา้น  (ม.ม.ด) 

ถา้ต่อดา้นใดดา้นหน่ึงของรูปสามเหล่ียมออกไป  มุมภายนอกท่ีเกิดข้ึนจะมีขนาดเท่ากบั
ผลบวกของขนาดของมุมภายในท่ีไม่ใช่มุมประชิด 



  

 
แบบฝึกหัด  

1. เสน้ตรงสองเสน้ท่ีอยูบ่นระนาบเดียวกนั  จะขนานกนักต่็อเมื่อ 
1.  เสน้ตรงทั้งสองเสน้ไม่ตดักนั   2.  เสน้ตรงทั้งสองเสน้ยาวเท่ากนั 
3.  เสน้ตรงทั้งสองเสน้ไม่ตั้งฉากกนั  4.  มีขอ้ถกูมากกว่า  1  ขอ้ 

2. จากรูปท่ีก  าหนดให ้ CD//AB   ผลบวกของขนาดของมุมในขอ้ใดรวมกนัเท่ากบั  180  องศา 

    1.  
^^
8กบั5   2.  

^^
6กบั4  

3.  
^^
2กบั3   4.  

^^
7กบั2  

 
 
 
 

3. จากรูปมุม  x  มีขนาดก่ีองศา 

 

 
1.  68๐    2.  108๐ 

3.  112๐    4.  137๐ 
 

4. จากรูป  
^
x   มีขนาดก่ีองศา 

1.  15๐ 
2.  30๐ 
3.  35๐ 
4.  45๐ 

 

5. จากรูป  
^
x   มีขนาดก่ีองศา 

1.  30๐ 
2.  40๐ 
3.  45๐ 

 



4.  58๐ 

 
เฉลย  

 1.  (1)  2.  (4)  3.  (3)  4.  (2)  5.  (2) 
 

 ขอ้มจูจาก  http://www.m-mathmedia.com/download/files/parallelm2.pdf 
                   http://www.mwk.ac.th/alluser/chantapa/iframe_sub9.html 

     http://www.myfirstbrain.com/student_view.aspx?ID=79036 
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