
เส้นขนาน
1.เส้นขนานและมุมภายใน
บทนิยาม เส้นตรงสองเส้นที่อยู่บนระนาบเดียวกัน  ขนานกันเมื่อเส้นตรงทั้งสองนี้ไม่ตัดกัน




          เมื่อ    ขนานกับ    เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์    //  
[image: 12001]



เส้นตรง  AB  ขนานกับเส้นตรง  CD
เส้นตรง  m  ขนานกับเส้นตรง  n
ให้นักเรียนพิจารณาว่า  เส้นตรงคู่ใดขนานกัน
	1) 
[image: 12003]
	2)
[image: 12004]


นักเรียนจะเห็นว่าการพิจารณาเส้นตรงคู่ใดขนานกันโดยใช้บทนิยามนั้นอาจใช้ไม่สะดวก  เพราะในหาจุดตัดของเส้นคู่ขนานนั้น  นักเรียนอาจต้องเขียนรูปโดยลากเส้นให้ยาวออกไปมาก ๆ จึงเห็นว่าเส้นตรงทั้งสองตัดกัน
ต่อไปนี้เป็นวิธีอีกแบบหนึ่งจะพิจารณาว่าเส้นตรงคู่ใดขนานกัน  โดยใช้มุมภายในที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัด
	[image: 13003]
	
เส้นตรง  l  ตัดเส้นตรง  m  และ  n  ที่จุด  A  และจุด  B  เรียกเส้นตรง  l  หรือ    ว่าเส้นตัด  AB


- เรียก    และ    ว่ามุมภายในที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัด


- เรียก    และ    ว่ามุมภายในที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัด



ถ้าเส้นตรงสองเส้นขนานกัน  และมีเส้นตัดมาตัดเส้นตรงทั้งสองแล้ว  ขนาดของมุมภายในที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัดรวมกันเป็น  180  องศา

[image: 15003]




จากรูป    ขนานกับ    และมีเส้นตัด  PQ  


จะได้    +   =  180๐  


   และ   +   =  180๐




ถ้า      ขนานกับ    a  และ  b  แทนระยะระหว่างเส้นขนาน  ดังรูป
	[image: 15004]


นักเรียนคิดว่า  a  และ  b  เท่ากันหรือไม่...

โดยทั่วไป  เส้นขนานคู่หนึ่งจะมีระยะระหว่างเส้นขนานเท่ากันเสมอ  และในทางกลับกัน  เมื่อเส้นตรงสองเส้นมีระยะระหว่างเส้นเท่ากันโดยตลอด  เส้นตรงคู่นั้นจะขนานกัน  
จากรูป
	[image: 16001]


a  และ  b  แทนระยะระหว่างเส้นขนาน

1)  ถ้า      แล้ว  a  =  b

2)  ถ้า  a  =  b  แล้ว  

ให้นักเรียนเขียนรูป  และตอบคำถามข้อกำหนดต่อไปนี้



1)  ลาก    ผ่านจุด  P  ทำมุม  130๐  กับ    ทางด้านเดียวกับ  
	[image: 16002]


1. ขนาดของมุมภายในที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัดรวมกันได้เท่าไร


ข.  ระยะระหว่าง    และ    เท่ากันโดยตลอดหรือไม่


ค.  นักเรียนคิดว่า    และ    ขนานกันหรือไม่
ถ้าเส้นตรงเส้นหนึ่งตัดเส้นตรงคู่หนึ่ง  ทำให้ขนาดของมุมภายในที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัดรวมกันเป็น  180  องศา  แล้วเส้นตรงคู่นั้นจะขนานกัน












แบบฝึกหัด
1.ให้นักเรียนบอกว่ามุมคู่ใดที่เป็นมุมภายในที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัด
	1)
[image: 17001]
	2)
[image: 17002]



2.ให้นักเรียนพิจารณาว่าเส้นตรงแต่ละคู่ต่อไปนี้ขนานกันหรือไม่  เพราะเหตุใด
	1)
[image: 17005]












3.ให้นักเรียนหาค่า  x  และ  y  ในแต่ละข้อต่อไปนี้  พร้อมทั้งให้เหตุผลประกอบ
	
[image: 23003]
	

กำหนด    / /    และ    =  75๐

  =  ……………………………………

  =…………………………………………


	4.ให้นักเรียนพิจารณาว่ามุมแย้งคู่ใดเท่ากัน
	

	 


ถ้า    ขนานกับ    และมีเส้นตัด  XY  แล้ว
มุมแย้ง    =  ………………………………
และ    =  ………………………………


	




	





	[image: 22003]

	
	



	2)
[image: 17006]




5.กำหนดเส้นตรง  m  และ  n  ขนานกันและมีเส้นตัดให้นักเรียนหาค่าของตัวแปรในแต่ละข้อ
	1)
[image: 18003]

  =  ……………………
	2)
[image: 18004]

  =  ……………………



เฉลยแบบฝึกหัด




1.เฉลย  1)    กับ    		2)    กับ    

2.เฉลย  1)  ไม่ขนานกันเพราะ  75๐ + 108๐    180๐
               2)  ขนานกันเพราะ  115๐ + 65๐  =  180๐  

3.เฉลย   =  75๐  (มุมแย้ง)

       =  180๐ – 75๐  (ผลบวกของมุมภายในบนข้างเดียวกันของเส้นตัด)
           =  105๐

4.เฉลย	1)  

5.เฉลย  	1)    =  180๐ – 115๐  =  65๐

2)    =  180๐ – 130๐  =  50๐ 
ที่มา http://tc.mengrai.ac.th/siriporn_mr/senkhanan.doc

oleObject2.bin

image3.wmf
AB


oleObject3.bin

image4.wmf
CD


oleObject4.bin

image5.jpeg




image6.jpeg




image7.jpeg




image8.jpeg




image9.wmf
AB


oleObject5.bin

image10.wmf
^

1


oleObject6.bin

image11.wmf
^

2


oleObject7.bin

image12.wmf
^

3


oleObject8.bin

image13.wmf
^

4


oleObject9.bin

image14.jpeg
2





oleObject10.bin

image15.wmf
CD


oleObject11.bin

oleObject12.bin

oleObject13.bin

oleObject14.bin

oleObject15.bin

oleObject16.bin

oleObject17.bin

image16.jpeg




image17.jpeg




image18.wmf
RS

//

PQ


oleObject18.bin

image19.wmf
RS

//

PQ


oleObject19.bin

oleObject20.bin

image20.wmf
QP


oleObject21.bin

image21.wmf
QD


oleObject22.bin

image22.jpeg
50*





oleObject23.bin

oleObject24.bin

oleObject25.bin

oleObject26.bin

image23.jpeg
& 3
an




image24.jpeg




image25.jpeg
108°





image26.jpeg




image27.wmf
AB


oleObject27.bin

image28.wmf
CD


oleObject28.bin

image29.wmf
D

Q

P

^


image30.wmf
^

x


oleObject29.bin

image31.wmf
^

y


oleObject30.bin

oleObject31.bin

oleObject32.bin

image1.wmf
AB


image32.wmf
Y

X

A

^


image33.wmf
Y

X

B

^


image34.jpeg




image35.jpeg




image36.jpeg




image37.wmf
^

a


oleObject33.bin

image38.jpeg




image39.wmf
^

x


oleObject34.bin

oleObject1.bin

image40.wmf
^

3


oleObject35.bin

image41.wmf
^

4


oleObject36.bin

image42.wmf
^

e


oleObject37.bin

image43.wmf
^

d


oleObject38.bin

image44.wmf
¹


oleObject39.bin

image2.wmf
CD


oleObject40.bin

oleObject41.bin

image45.wmf
D

Y

X

^


oleObject42.bin

oleObject43.bin

oleObject44.bin

