
เส้นขนาน 

 
1.  เส้นขนานและมุมภายใน 

 

 

เม่ือ  AB   ขนานกบั  CD   เขียนแทนดว้ยสัญลกัษณ์  AB   //  CD  

 

 

 

เส้นตรง  AB  ขนานกบัเส้นตรง  CD 

เส้นตรง  m  ขนานกบัเส้นตรง  n 

ให้พิจารณาว่า  เส้นตรงคู่ใดขนานกัน 

1)  

 

2) 

 

พิจารณาเสน้ตรงคู่ใดขนานกนัโดยใชบ้ทนิยามนั้นอาจใชไ้ม่สะดวก  เพราะในหาจุดตดัของเส้นคู่ขนานนั้น  นกัเรียน

อาจตอ้งเขียนรูปโดยลากเส้นใหย้าวออกไปมาก ๆ จึงเห็นว่าเส้นตรงทั้งสองตดักนั 

ต่อไปน้ีเป็นวิธีอีกแบบหน่ึงจะพิจารณาว่าเสน้ตรงคู่ใดขนานกนั  โดยใชมุ้มภายในที่อยูบ่นขา้งเดียวกนัของเส้นตดั  

 

 

บทนิยาม เส้นตรงสองเส้นที่อยู่บนระนาบเดียวกนั  ขนานกนัเมื่อเส้นตรงทัง้สองนีไ้ม่ตดักนั  

 



 

 

 

เสน้ตรง  l  ตดัเสน้ตรง  m  และ  n  ท่ีจุด  A  และ
จุด  B  เรียกเสน้ตรง  l  หรือ  AB   ว่าเสน้ตดั  AB 

- เรียก  
^
1   และ  

^
2   ว่ามุมภายในท่ีอยูบ่นขา้ง

เดียวกนัของเสน้ตดั 

- เรียก  
^
3   และ  

^
4   ว่ามุมภายในท่ีอยูบ่นขา้ง

เดียวกนัของเสน้ตดั 

 

2.  เส้นขนานและมุมแย้ง 

 

 เสน้ตรงท่ีขนานกนั      เสน้ตรงท่ีไม่ขนานกนั 

  

  

จากรูป  เรียกมุม  a  และมุม  b  วา่มุมแยง้ 

  เรียกมุม  c  และมุม  d  ว่ามุมแยง้ 

 

 

ถ้าเส้นตรงสองเส้นขนานกนั  และมีเส้นตดัแล้ว  มมุแย้งจะมีขนาดเท่ากนั 



    

  

 

         จากรูป  AB   ขนานกบั  CD   และมี  EF    
เป็นเสน้ตดั  ท าใหเ้กิดมุมแยง้  จะไดว้่า   

มุมแยง้มีขนาดเท่ากนั  คือ  
^
a   =  

^
b    

                                  และ  
^
c   =  

^
d  

 
 

 

 

 

 

 

 

            จากรูป  EF   ตดั  AB   และ  CD   ท  าใหมุ้มแยง้

มีขนาดเท่ากนั  คือ  
^
a   =  

^
b   หรือ  

^
c   =  

^
d    

แลว้จะไดว้่า  เสน้ตรง  AB   ขนานกบั  CD  
 

 

3.  เส้นขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน 

จากรูป 

  

ถ้าเส้นตรงเส้นหนึ่งตดัเส้นตรงคูห่นึ่ง  ท าให้เกิดมมุแย้งมีขนาดเท่ากนัแล้ว  เส้นตรงคูน่ัน้

จะขนานกนั 



เราเรียก  
^
a   และ  

^
b   ว่ามุมภายนอก 

   
^
c   และ  

^
d   ว่ามุมภายใน 

^
a   และ  

^
c   เป็นมุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเสน้ตดั  AB 

^
b   และ  

^
d   เป็นมุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเสน้ตดั  AB 

 

 

 

 

จากรูป  AB   //  CD   และมี  EF   เป็นเสน้ตดั   
จะไดว้่า 

XYCEXA
^^

   , DYXBXE
^^

  
 
 

 

       

 

 

ถ้าเส้นตัดสองเส้นขนานกนั  และมีเส้นตัดแล้วมมุภายนอกและมุมภายในที่อยู่บนข้าง

เดียวกนัของเส้นตดัจะมีขนาดเท่ากนั 

ถ้าเส้นตรงเส้นหนึง่ตดัเส้นตรงคู่หนึ่งท าให้มุมภายนอก  และมุมภายในที่อยู่บนข้าง

เดียวกนัของเส้นตดัมีขนาดเท่ากนัแล้ว  เส้นตรงคู่นัน้จะขนานกนั 



 

จากรูปก าหนดให ้ EF   เป็นเสน้ตดั  AB   และ 

CD    
ท าให ้  

XYCEXA
^^

   , DYXBXE
^^

    

จะไดว้่า  AB   //  CD  
 

 

4.  รูปสามเหลี่ยมและเส้นขนาน 

 จากรูปสามเหล่ียม  ABC 

 

 

 มี  BC   เป็นฐานลาก  BC//PQ   และผา่นจุด  A  จะได ้

   
^
2   =  

^
4   และ  

^
3   =  

^
5  

 แต่   
^
1  + 

^
4  + 

^
5   =  180๐  เพราะเป็นมุมตรง 

 ดงันั้น  
^
1  + 

^
2  + 

^
3   =  180๐    แทนค่าดว้ยมุมท่ีเท่ากนั  

 สรุปไดว้่า 



 

 

 
 จากรูป  DEFและABC   

 มี EDFBAC
^^

  

  EFDBCA
^^

  

 และ BACACBCBA
^^^

   =  180๐  (สมบติัมุมภายในรูปสามเหล่ียม) 

  EDFDFEFED
^^^

   =  180๐  (สมบติัมุมภายในรูปสามเหล่ียม) 

 ดงันั้น  BACACBCBA
^^^

   =  EDFDFEFED
^^^

   (ต่างเท่ากบั  180๐) 

 แต่ EDFBAC
^^

    และ  EFDBCA
^^

   (ก  าหนดให)้ 

  เพราะฉะนั้น  FEDCBA
^^

   (สมบติัการตดัออก) 

 

 

 

ขนาดของมมุทัง้สามของรูปสามเหลีย่มใด ๆ รวมกนัได้  180  

องศา 

ถ้ามมุของรูปสามเหลีย่มสองรูปใด ๆ  มีขนาดเท่ากนัสองคู่แล้วมุมคู่ที่สามจะมีขนาดเท่ากนัด้วย 



 
 

 ก  าหนดรูปสามเหล่ียม  ABC  มี  BC   เป็นฐาน  ลาก  BC//PQ   และผา่นจุด  A 

  จะได ้
^
4  + 

^
6   =  180๐ (มุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเสน้ตดั) 

   
^
1  + 

^
2  + 

^
3   =  180๐  (ผลบวกของมุมภายในของรูปสามเหล่ียม) 

 ดงันั้น 
^
4  + 

^
6   =  

^
1  + 

^
2  + 

^
3     (ต่างเท่ากบั  180) 

  แต่ 
^
4   =  

^
2   (มุมแยง้) 

 เพราะฉะนั้น 
^
6   =  

^
1  + 

^
3   (สมบติัการตดัออก) 

 ในท านองเดียวกนั  
^
7    =  

^
1  + 

^
2  

 สรุปไดว้่า 

  

 

 

 

 

ถ้าต่อด้านใดด้านหนึง่ของรูปสามเหลีย่มออกไป  มมุภายนอกที่เกิดขึน้จะมีขนาดเท่ากบั

ผลบวกของขนาดของมมุภายในที่ไม่ใช่มมุประชิด 



ความสัมพนัธ์แบบ  มุม – มุม – ด้าน 

 

 ก าหนดรูปสามเหล่ียม  ABC  และรูปสามเหล่ียม  DEF  มี  
^
B   =  

^
E   ,  

^
C   =  

^
F   และ   

AC   =  DF   จะไดว้่า  รูปสามเหล่ียม  ABC  เท่ากนัทุกประการกบัรูปสามเหล่ียม  DEF  ซ่ึงเป็นความสมัพนัธ์
แบบ  มุม – มุม – ดา้น  (ม.ม.ด) 

 

 

 

 

 

 

 

แหล่งท่ีมา ::  tc.mengrai.ac.th/siriporn_mr/senkhanan.doc 

https://docs.google.com/presentation/d/1zGxcCdwXeSMsoq1u-

YbNyZuIF-JywH7FQzGHraFjudg/edit?pli=1#slide=id.i5 
 

 

 

 

 

https://docs.google.com/presentation/d/1zGxcCdwXeSMsoq1u-YbNyZuIF-JywH7FQzGHraFjudg/edit?pli=1#slide=id.i5
https://docs.google.com/presentation/d/1zGxcCdwXeSMsoq1u-YbNyZuIF-JywH7FQzGHraFjudg/edit?pli=1#slide=id.i5


แบบฝึกหัด   

 

1. ใหน้กัเรียนบอกว่ามุมคู่ใดท่ีเป็นมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเสน้ตดั 
1) 

 

2) 

 
^
1   กบั  

^
2   และ  .........................     

^
a   กบั  

^
b   และ  .........................   

 

2. ก าหนดเสน้ตรง  m  และ  n  ขนานกนัและมีเสน้ตดัใหน้กัเรียนหาค่าของตวัแปรในแต่ละขอ้ 
1) 

 
^
a   =  …………………… 

2) 

 
^
x   =  …………………… 

 

 



3. ใหน้กัเรียนหาค่า  x  และ  y  ในแต่ละขอ้ต่อไปน้ี  พร้อมทั้งใหเ้หตุผลประกอบ 
1) 

 

ก  าหนด  AB   / /  CD   และ  DQP
^

  =  75๐ 
^
x   =  …………………………………… 
^
y   =………………………………………… 
 

2) 

 

ก  าหนด  AB   / /  CD    

CAB
^

  =  50๐ 

CBA
^

  =  60๐ 

ECA
^

  =  ………………………………… 

4. ให้นกัเรียนหาคา่ตวัแปรในแตล่ะข้อตอ่ไปนี ้

 

5) 

 

 
^
x   =  
…………………………………………… 
^
y   =  
…………………………………………… 
 

6) 

 

 

ให ้ CD//AB  

x + y  =  

………………………………………… 
2x – y  =  

…………………………………… 



x  =  

……………………………………… 
y  =  ……………………………………… 

 

 

5. จงหาคา่  x  ,  y  จากรูปท่ีก าหนดให้ 

1) 

 
^
x   =  
……………………………………

……… 
^
y   =  

……………………………………
……… 

 

2) 

 
^
x   =  

…………………………………
……… 
^
y   =  
…………………………………

……… 
 

 

 

 

 

 

 



เฉลยแบบฝึกหัด 

1. เฉลย   1)  
^
3   กบั  

^
4      

2)  
^
e   กบั  

^
d     

2. เฉลย   1)  
^
a   =  180๐ – 115๐  =  65๐ 

2)  
^
x   =  180๐ – 130๐  =  50๐ 

3.  เฉลย  1)  
^
x   =  75๐  (มุมแยง้) 

     
^
y   =  180๐ – 75๐  (ผลบวกของมุมภายในบนขา้งเดียวกนัของเสน้ตดั) 

           =  105๐ 

2)  
^
y   =  50๐  (มุมแยง้) 

     
^
x   =  180๐ – 

^
y  – CBA

^
   (ขนาดของมุมตรง) 

          =  180๐ – 50๐ – 70๐ 

          =  60๐ 

4.  เฉลย  1)  
^
x   =  35๐  ,  

^
y   =  40๐ 

  2)  x + y  =  135๐ 

 

5.  เฉลย  1) 
^
x   =  65๐  ,  

^
y   =  65๐   

 2)  
^
x   =  62๐  ,  

^
y   =  137๐ 

 


