เส้นขนานและมุมภายใน
เส้นขนาน (Parallel lines) คือ เส้นตรงสองเส้นที่อยู่บนระนาบเดียวกัน ไม่ตัดกัน และมีระยะห่างระหว่างเส้นทั้งสองเท่ากันเสมอ
[image: https://lh5.googleusercontent.com/ZLaIXC9L5TQ_DHojv6kKOo4fnQz538OnDW7ys6lFVrwKdoPD4IpAgOo_VRPxxZvM6GwPTS0O_IBC5aQ9subxdP-fiQIEpch-U37JX7RmL5wWlMkwq9sw]



                   จากรูป AB//CD (หมายความว่า AB ขนานกันกับ CD)

บทนิยาม เส้นตรงสองเส้นที่อยู่บนระนาบเดียวกัน ขนานกัน เมื่อเส้นทั้งสองนี้ไม่ตัดกัน
[image: https://lh3.googleusercontent.com/kNGrdwi3--mOyijNPuF93PnE0YRVmw5SN4emFv7pIjR5Ve3PZZN0It5ENzIPJaY8S0nV9KDscAYgpq9TI48ErcRhR696C6glEHpcdydfHJUR2BrYzLlY]


จากรูป MN ขนานกับ OP เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ MN//OP ซึ่ง MN และ OP จะไม่ตัดกัน
เส้นตัดขวาง คือ เส้นตรงซึ่งตัดกับเส้นตรงตั้งแต่สองเส้นขึ้นไป โดยจุดตัดไม่ซ้ำกันพิจารณาจากรูปต่อไปนี้

[image: https://lh3.googleusercontent.com/n_zgwrmmgvNDToFtdMSmmr8aTLAwQo7oS0QbbOUph6OKves8SJ_8Wr1gsdg9zIzzY-2oUyRvdsf4ZLQsEf3pzvbcxU0T544WNSXVMnPpamgk6qRjgvCQ]



เรียก AB ว่า เส้นตัด AB จะเห็นว่าเส้นตรงที่ถูกตัดจะขนานกันหรือไม่ขนานกันก็ตาม จะเกิดมุมขึ้นมาโดยเรียก 1̂ และ 2̂ ว่า มุมภายในที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัด AB และเรียก 3̂ และ 4̂ ว่ามุมภายในที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัด AB ด้วย


[image: https://lh4.googleusercontent.com/IibRBjhiW1dOWNpGYcK5zTzsWoyZHDmH87ofV_PPDwL-X-ztUFrYSRmo2UPTUr4b8c1JaaB2BtbuDEbdbRUOvlPNdXH6k4ScagXSeGbOtlqGJJiTirVN]



AB//CD มี EF เป็นเส้นตัดขวาง จะได้
1̂+2̂ = 180 องศา
3̂+4̂ = 180 องศา
ดังนั้น a = b


สมบัติของเส้นขนาน (parallel lines) กับมุมภายใน(interior angle)
1. ถ้าเส้นตรงสองเส้นขนานกัน และมีเส้นตัดแล้ว ขนาดของมุมภายในที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัดรวมเป็น 180 องศา
2. เส้นตรงสองเส้นขนานกันก็ต่อเมื่อระยะระหว่างเส้นตรงสองเส้นเท่ากันเสมอ
3. ถ้าเส้นตรงเส้นหนึ่งตัดเส้นตรงคู่หนึ่ง ทำให้ขนาดของมุมภายในที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัดรวมกันเป็น 180 องศาแล้ว เส้นตรงคู่นั้นจะขนานกัน
[image: https://lh4.googleusercontent.com/2w4__hvxzFj4ffcpAxgVUARvYBBWCSC_wrgLcfMK8KMkprVs2YVZBLdQ2wUKT7NhxUrCp0-pvwRP-miKvVVsJiLJndsa7ww4osSBiY5ilcMGtOAMSpW6]พิจารณาจากรูป
เรียก 1̂ และ 3̂ ว่ามุมแย้ง และเรียก 2̂ และ 4̂ ว่ามุมแย้ง
สมบัติของเส้นขนาน (parallel lines)และมุมแย้ง (alternate-interior angles)
1.ถ้าเส้นตรงสองเส้นขนานกันและมีเส้นตัดแล้ว มุมแย้งจะมีขนาดเท่ากัน
2.ถ้าเส้นตรงสองเส้นตัดเส้นตรงคู่หนึ่ง ทำให้มุมแย้งมีขนาดเท่ากันแล้วเส้นตรงคู่นั้นจะขนานกัน




ตัวอย่าง ให้ NM//QR ถ้า MN̂O = 128 อง ศา และ NÔQ = 75องศา แล้วจงหาขนาดของ OQ̂R
[image: https://lh4.googleusercontent.com/5Vk5IZ0ety1OFydnd5KyfXzVRnQ15CdnFpI00zAi6t4JptZM8EY0H90NJJ_4Ij8XW4MOzODKP-Yi6FJOXbMtWBgk58LH9yRgqH64ZrTiFTV-gLZEkkjc]







สมบัติของเส้นขนาน และมุมภายนอกกับมุมภายใน ที่อยู่ตรงข้ามบนข้างเดียวกันของเส้นตัด
1.ถ้าเส้นตรงสองเส้นขนานกันและมีเส้นตัดแล้ว มุมภายนอกและมุมภายในที่อยู่ตรงข้ามบนข้างเดียวกันของเส้นตัดจะมีขนาดเท่ากัน
2.ถ้าเส้นตรงเส้นหนึ่งตัดเส้นตรงคู่หนึ่ง ทำให้มุมภายนอกและมุมภายในที่อยู่ตรงข้ามบนข้างเดียวกันของเส้นตัดมีขนาดเท่ากันแล้ว เส้นตรงคู่นั้นจะขนานกัน




ตัวอย่าง กำหนด ABCD เป็นรูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน ถ้า EÂD = 120 องศา จงหาขนาดของมุมภายในแต่ละมุมของ ABCD
[image: https://lh3.googleusercontent.com/4osFI-Z-NmxaqfYI0FnLQO3J00SGmAsW7CTGezt5QJHoweHIjGAG_osZsLA0VcXRghrzMHDLF5chmwMokRoY-bI8FVEXFhnQxOPjBXSaDs_J3C5PThhB]




ตัวอย่าง ให้ AB//CD ถ้า BÂF = 52องศา และ AÊF = 113องศา จงหาขนาดของ EĈD
[image: https://lh4.googleusercontent.com/wd0C8qVuLVWt85jLeYajHj4gV722xriXZnY10dI6zsV9OmiFDvSlHAJtr29aNKluQrMCVbXAaSuqwS1rynRUXwcYdPDN8f_EqcTY1xiYYSf_4HICtHk-]




	




แบบฝึกหัด

                 1.	จากรูปให้นักเรียนพิจารณาว่า  รังสี  หรือเส้นตรงคู่ใดขนานกันเพราะอะไร
 1.1	1.2
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………………………………………………
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	กำหนดให้  ABCD  เป็นรูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน  มี  [image: ]  //  [image: ]  และ  [image: ]

  =  ………………………………………

  =  ………………………………………


	               

 3.
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ให้  		

  =  ……………………………………………


4.จงหาค่า  x  ,  y  จากรูปที่กำหนดให้
	
[image: 33001]

  =  ……………………………………………

  =  ……………………………………………

	


5. 	ให้นักเรียนพิจารณาว่าเส้นตรงแต่ละคู่ต่อไปนี้ขนานกันหรือไม่  เพราะเหตุใด

	[image: 17001]1)

	[image: 17002]2)







  กับ    และ  .........................  			  กับ    และ  .........................  


เฉลยแบบฝึกหัด



เฉลย	1.            1.1)    / /    เพราะมีมุมแย้ง  



1.2)    / /    เพราะมีมุมแย้ง  

            2.             =  25๐  (มุมแย้ง)

                              =  180๐ – 25๐ – 40๐  (ผลบวกของมุมภายในรูปสามเหลี่ยม)
          =  115๐

                3.             =  62๐



          4.          =  65๐  ,    =  65๐




            5.    1)     กับ    		2)    กับ    
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