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หน่วยการเรียนรู้ที่ 9 
เส้นขนานเส้นขนาน  

มาตรฐานการเรียนรู้ 
 

มาตรฐาน ค 3.2   :   ข้อ 1 
มาตรฐาน ค 6.1   :   ข้อ 1 และ ข้อ 2 
มาตรฐาน ค 6.2   :   ข้อ 1  
มาตรฐาน ค 6.3   :   ข้อ 1 
มาตรฐาน ค 6.4   :   ข้อ 1 และ ข้อ 2 
มาตรฐาน ค 6.5   :   ข้อ 1 

ผลการเรียนรู้ทีค่าดหวงั 
 

1.  บอกสมบัติของเส้นขนานและเงื่อนไขที่
ท าให้เส้นตรงสองเส้นขนานกนัได้ 

2.  ระบุได้ว่ารูปสามเหลีย่มสองรูปทีม่ี 
  ความสัมพนัธ์กนัแบบ มุม  – มุม – ด้าน 

เท่ากนัทุกประการ 

3.  ใช้สมบัติเกีย่วกบัความเท่ากนั 
ทุกประการของรูปสามเหลีย่มและ 
เส้นขนานในการให้เหตุผลและ 
แก้ปัญหาได้ 
 

สาระการเรียนรู้ 
 

 9.1   เส้นขนานและมุมภายใน (4 คาบ) 
 9.2   เส้นขนานและมุมแย้ง (4 คาบ) 
 9.3   เส้นขนานและมุมภายนอกกบัภายใน (4 คาบ) 
 9.4   เส้นขนานและรูปสามเหลีย่ม (5 คาบ) 
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99..11  เส้นขนานและมุมภายในเส้นขนานและมุมภายใน  

จุดประสงค์การเรียนรู้ 
ด้านความรู้ : นกัเรียนสามารถ 

1. บอกไดว้า่ ถา้เสน้ตรงสองเส้นขนานกนั แลว้ระยะห่างระหว่างเส้นตรง
คู่นั้นจะเท่ากนัเสมอ 

2. บอกได้วา่ ถา้เส้นตรงสองเส้นมีระยะห่างระหว่างเส้นตรงเท่ากนัเสมอ 
แลว้เสน้ตรงคู่นั้นจะขนานกนั 

3. บอกได้วา่ มุมคู่ใดเป็นมุมภายในท่ีอยู่บนขา้งเดียวกนัของเส้ นตดั เม่ือ
กาํหนดใหเ้สน้ ตรงเสน้หน่ึงตดัเสน้ตรงคู่หน่ึง 

4. บอกได้วา่ เม่ือเส้นตรงเส้นหน่ึงตดัเส้นตรงคู่หน่ึง เส้นตรงคู่นั้นขนาน
กนั ก็ต่อเม่ือ  ขนาดของมุมภายในท่ีอยู่ บนข้างเดียวกนัของเส้ นตัด
รวมกนัเท่ากบั 180 องศา และนาํสมบติัน้ีไปใชไ้ด ้

ด้านทกัษะ / กระบวนการ : นกัเรียนมีความสามารถใน 
1. การคิดคาํนวณ 
2. การแกปั้ญหา 
3. การใหเ้หตุผล 
4. การส่ือสาร การส่ือความหมาย และการนาํเสนอ 
5. การเช่ือมโยง 
6. ความคิดริเร่ิมสร้างสรรค ์

ด้านคุณลกัษณะ : ปลูกฝังใหน้กัเรียน 

1. มีความรับผิดชอบ 

2. มีความสนใจใฝ่รู้ 

3. มีความรอบคอบ มีระเบียบวนิยั 

4. มีความเช่ือมัน่ในตนเอง 

5. มีวจิารณญาณและทาํงานอยา่งเป็นระบบ 

6. ตระหนกัในคุณค่า และมีเจตคติท่ีดีต่อวชิาคณิตศาสตร์ 

MATH 

  
 Series 
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เส้นขนานและมุมภายใน 
 

ใหน้กัเรียนยกตวัอยา่งของส่ิงท่ีมีลกัษณะของเส้นขนานมา 3 ส่ิง 
………………………………………………………………………………………………………… 

การขนานกนัของเส้นตรงมีบทนิยามดงัน้ี 
 

บทนิยาม เส้นตรงสองเส้นท่ีอยูบ่นระนาบเดียวกนั ขนานกนั ก็ต่อเม่ือ เส้นตรงทั้งสองเส้นนั้น 
  ไม่ตดักนั 

 

เม่ือ  AB   และ  CD   ขนานกนั อาจกล่าววา่ 
AB   ขนานกนั  CD   หรือ  CD   ขนานกนั  AB    
อาจเขียนแทนดว้ยสัญลกัษณ์  AB // CD   หรือ  

CD // AB  
 

เราสามารถกล่าววา่ส่วนของเส้นตรงหรือรังสีขนานกนัเม่ือส่วนของเส้นตรงหรือรังสีนั้นเป็น
ส่วนหน่ึงของเสนตรงท่ีขนานกนั เช่น 

1.       2.   
 
 

 
PQ // RS      ………………… 

3.       4.   
 
 
 
 

…………………     ………………… 
 

ในการเขียนรูปเส้นตรง ส่วนของเส้นตรง หรือรังสีท่ีขนานกนั อาจใชลู้กศรแสดงเส้นท่ีขนาน
กนั ดงัตวัอยา่งในรูป 
 

แสดงวา่ AB // CD  
และ  ………………… 

C D 

A B 

P 

Q 
S 

R 

L K 

M N 

S 

T 
Y 

X 

B 

A 

D 

C 

A 

B 

C 

D 

E 
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ระยะห่างระหว่างเส้นขนาน 
 

พิจารณารูปต่อไปน้ี 
 

 
 
 

กาํหนดให ้ AB   และ  CD   อยูบ่นระนาบเดียวกนั  E  และ  X  เป็นจุดท่ีแตกต่างกนับน  AB   
ลาก  EF   ตั้งฉากกบั  CD   ท่ีจุด  F  และลาก  XY   ตั้งฉากกบั  CD   ท่ีจุด  Y 

เรียก  EF  วา่  ระยะห่างระหว่าง  AB   และ  CD   ท่ีวดัจากจุด  E 
และ    เรียก  XY  วา่  ระยะห่างระหว่าง  AB   และ  CD   ท่ีวดัจากจุด  X 

ในกรณีท่ี  AB   และ  CD   ไม่ขนานกนั  จะไดว้า่  EF XY  นัน่คือระยะห่างระหว่ าง  AB   
และ  CD   ท่ีวดัจากจุดท่ีแตกต่างกนับน  AB   จะไม่เท่ากนั 

 
ในกรณีท่ี  AB   ขนานกนั  CD   จะไดว้า่  EF = XY  นัน่คือระยะห่างระหว่ าง  AB   และ  CD   

ท่ีวดัจากจุดท่ีแตกต่างกนับน  AB   จะเท่ากนัเสมอ 
 
 
 
 
 
ในกรณีทัว่ไป ถ้าเส้นตรงสองเส้นขนานกนั แล้วระยะห่างระหว่างเส้นตรงคู่น้ันจะเท่ากนัเสมอ   

และในทางกลบักนั  ถ้าเส้นตรงสองเส้นมีระยะห่างระหว่างเส้นตรงเท่ากนัเสมอ แล้วเส้นตรงคู่น้ันจะ
ขนานกนั 

ในทางปฏิบติั เม่ือตอ้งการตรวจสอบวา่ เส้นตรงสองเส้นท่ีกาํหนดใหข้นานกนัหรือไม่ อาจ
ตรวจสอบระยะห่างระหวา่งเส้นตรงทั้งสองท่ีวดัจาดจุดท่ีแตกต่างกนัอยา่งนอ้ยสองจุดบนเส้นตรง
หน่ึงก็เพียงพอ 
 
 
 
 

A B 

C D 

E 

F 

X 

Y 

A 
B 

C D 

E 

F 

X 

Y 
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จากรูปท่ีกาํหนด  ใหน้กัเรียนพิจารณาวา่เส้นตรงคู่ใดบา้งท่ีขนานกนั 
 

1.       2.   
 
 
 
 
 .................................................................           .................................................................           

      
3.       4.   

 
 
 

       
 .................................................................           .................................................................           
 

มุมภายในทีอ่ยู่บนข้างเดียวกนัของเส้นตัด 

 
 
 
 
 

 
จากรูป  AB   เรียกวา่ เส้นตัด  AB 
เรียก  x̂   และ  ŷ   วา่ มุมภายในทีอ่ยู่บนข้างเดียวกนัของเส้นตัด  AB  และ 
เรียก  û   และ  v̂   วา่ มุมภายในทีอ่ยู่บนข้างเดียวกนัของเส้นตัด  AB  ดว้ย 
ในการเขียนรูปเส้นตดั  AB  อาจใช ้ AB   หรือ  AB   แทน  AB   ก็ได ้

 

P 

Q 
S 

R 

L K 

M N 

S 

T 

Y 

X 

B 

A 

D 

C 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

ส ารวจ ตรวจสอบ เส้นขนาน 

 

 

 

 

M N 

P Q 

B 

A 

x 

y 

u 
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ในแต่ละขอ้ต่อไปน้ี ใหน้กัเรียนบอกมุมคู่ท่ีเป็นมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเส้นตดั 
 

1.  
 
 

 
         â  กบั ĉ   และ…………………. 
 

2.   
 
 
 

p̂  กบั q̂   และ…………………. 

3. 
 
 
 
 

………………….…………………. 
 

4. 
 
 
 

 
………………….…………………. 

 
 

 
1.  ในแต่ละขอ้กาํหนดให ้ AB   และ  CD   ไม่ขนานกนั  มี  XY   เป็นเส้นตดั  จงสาํรวจวา่ขนาดของ

มุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเส้นตดั  รวมกนัเท่ากบั  180  องศา  หรือไม่ 
 1)        2)  
 
 
 
 
 

……………………………………..     …………………………………….. 
 

 
 

p 
q 
r 

s  

 

 

 
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  
B 

D Q 

a b 
c d 

P 

ส ารวจ ตรวจสอบ มุมภายใน 

 

  
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A B 
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D 
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Y 

 
 

  

A 
B 

C D 

X 

Y 

ส ารวจ ตรวจสอบ เส้นขนานและมุมภายใน 
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2.  ในแต่ละขอ้กาํหนดให ้ AB   และ  CD   ขนานกนั  มี  XY   เป็นเส้นตดั  จงสาํรวจวา่ขนาดของมุม
ภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเส้นตดั  รวมกนัเท่ากบั  180  องศา  หรือไม่ 

 1)      2) 
 
 
 

……………………………………..     …………………………………….. 
 

3.  กาํหนดให ้ AB   และ  CD   มี  XY   เป็นเส้นตดั และมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเส้นตดั   
รวมกนัเท่ากบั  180  องศา  จงสาํรวจวา่ AB   และ  CD  ขนานกนัหรือไม่ 

  
                                                                       
      ……………………………. 
      
 

จากคาํตอบท่ีไดจ้ากขอ้ 1, 2 และขอ้ 3 ไดผ้ลสรุปท่ีเป็นไปตามสมบติัของเส้นขนานดงัน้ี 
 

 เมื่อเส้นตรงเส้นหน่ึงตัดเส้นตรงคู่หน่ึง เส้นตรงคู่น้ันขนานกนั กต่็อเมื่อ ขนาดของมุม
ภายในทีอ่ยู่บนข้างเดียวกนัของเส้นตัดรวมกนัเท่ากบั 180 องศา 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

   AB  จะขนานกบั CD  ก็ต่อเม่ือ 
    1.  o1 + 2 =180ˆ ˆ  หรือ 
    2.  o3+ 4 =180ˆ ˆ  

 

 

 

 

 

 
A B 

C D 

X 

Y D  

  

 

A B 

C 

X 

Y 

 
A 

C D 

X 

Y  

 

 45  

135  

B 

น าไปใช้ 

 
A 

C D 

E 

F 
 

 

 
2  4 

1  3 

B 

o1 + 2 =180ˆ ˆ
o3+ 4 =180ˆ ˆ  

o3+ 4 =180ˆ ˆ  
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ตัวอย่างที ่1 AB   และ  CD   ในแต่ละขอ้ขนานกนัหรือไม่ เพราะเหตุใด   
1)     2) 

 
 
 
 

วธีิท า  1) AB // CD  

เพราะวา่ ขนาดของมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเส้นตดัรวมกนัเท่ากบั 
124 + 56 = 180 องศา 

2) AB   และ  CD   ไม่ขนานกนั 
เพราะวา่ ขนาดของมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเส้นตดัรวมกนัเท่ากบั 
94 + 90 = 184 องศา ซ่ึงไม่เท่ากบั 180 องศา 

 

ตัวอย่างที ่2 กาํหนดให ้ AB // CD   จงหาค่า  x  ในแต่ละขอ้ 

1)     2) 
 
 
 
 
วธีิท า  1) เน่ืองจาก  AB // CD   จะได ้ x + 136 = 180 

(ขนาดของมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเส้นตดัรวมกนัเท่ากบั 180 องศา) 
นัน่คือ    x = …………… 
ดงันั้น    x = …………… 

 
2) เน่ืองจาก  AB // CD   จะได ้ x + 10 + 72 = 180 

(ขนาดของมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเส้นตดัรวมกนัเท่ากบั 180 องศา) 
นัน่คือ    x + 82 = 180 

      x = …………… 
ดงันั้น    x = …………… 
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ตัวอย่างที ่3 จากรูป กาํหนดให ้ PQ // RS   จงพิสูจน์วา่  1 = 3ˆ ˆ 

 
 
 
 
ก าหนดให้  PQ // RS   มี  PR   เป็นเส้นตดั 

ต้องการพสูิจน์ว่า 1 = 3ˆ ˆ 
พสูิจน์   PQ // RS   มี  PR   เป็นเส้นตดั (กาํหนดให)้ 

2 + 3 = ............ˆ ˆ   (………………………………………………… 
…………………………………………………) 

2 +1 = ............ˆ ˆ   (ขนาดของมุมตรงขา้ม) 
จะได ้ 2 +1 = 2 + 3ˆ ˆ ˆ ˆ (สมบติัการเท่ากนั) 
ดงันั้น ........................  (นาํ 2̂  มาลบทั้งสองขา้งของสมการ) 

 

ตัวอย่างที ่4  กาํหนดให ้ AB // CD   และ  CD // EF   ดงัรูป จงพิสูจน์วา่  AB // EF  

 
 
 
 
 
 
ก าหนดให้  AB // CD   และ  CD // EF  

ต้องการพสูิจน์ว่า AB // EF  

พสูิจน์   ลาก  PQ   ใหต้ดั  AB, CD   และ  EF   ดงัรูป 

 AB // CD   และมี  PQ   เป็นเส้นตดั (กาํหนดให้) 
1+ 2 = ............ˆ ˆ  (ขนาดของมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของ 

เส้นตดัรวมกนัเท่ากบั 180 องศา) 
 CD // EF   และมี  PQ   เป็นเส้นตดั (กาํหนดให้) 

3+ 4 = ............ˆ ˆ  (ขนาดของมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเส้น
ตดัรวมกนัเท่ากบั 180 องศา) 
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o o1+ 2 +3+ 4 =180 +180ˆ ˆ ˆ ˆ   (สมบติัของการเท่ากนั) 
แต่ 2 + 3 = ............ˆ ˆ   (……………………………………) 
จะได ้ o1 + 4 =180ˆ ˆ   (สมบติัของการเท่ากนั) 
ดงันั้น   AB // EF  (ถา้เส้นตรงเส้นหน่ึงตดัเส้นตรงคู่หน่ึง ทาํใหข้นาดของ

มุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเส้นตดั รวมกนัเท่ากบั 
180 องศา แลว้เส้นตรงคู่นั้นขนานกนั) 

 

ในทาํนองเดียวกนั  ถา้กาํหนดให ้ AB // CD   และ  CD // EF   ดงัรูป  จะสามารถพิสูจน์ไดว้า่  

AB // EF  

 
 
 
 
 

จากตวัอย่ างท่ี 4  ถา้  AB // CD   และ  CD // EF   แลว้  AB // EF   กล่าววา่  การขนานกนั

ของเส้นตรงมีสมบัติถ่ายทอด 
 
 
 
1.  ใหน้กัเรียนพิจารณาวา่เส้นตรงแต่ละคู่ต่อไปน้ีขนานกนัหรือไม่ขนานกนั  เพราะเหตุใด 

 

 1) 
 
 
 
 

ไม่ขนานกนั  เพราะวา่ 

76  + 114    180  

2) 
 
 
 
 

………………………………………… 
………………………………………… 

 
 

 
 

กจิกรรมที ่9.1 : ทกัษะการให้เหตุผล การส่ือสาร ส่ือความหมาย
และการน าเสนอ 

 

A B 

C D 

E F 

 
 

 
 

114  

76  89   

 

 

 
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 3) 
 
 
 

………………………………………… 
………………………………………… 

 

4) 
 
 
 

………………………………………… 
………………………………………… 

 

 5) 
 
 
 

………………………………………… 
………………………………………… 

6) 
 
 
 

………………………………………… 
………………………………………… 

 

2.  กาํหนดเส้นตรง  m  และ  n  ขนานกนัและมีเส้นตดั ใหน้กัเรียนหาค่าของตวัแปรในแต่ละขอ้
ต่อไปน้ี 

 1)   
 
 
 
 

a  =  o o180 - 60  

                             = o120  

2)   
 
 
 
 

………………………………………… 
………………………………………… 

 3)   
 
 
 
 
 

………………………………………… 
………………………………………… 

4) 
 
 
 
 
 

………………………………………… 
………………………………………… 

 

 

 

 68  

112
 

  

 
 

56  

134  

 

 

 

 

45  

135  132  50   
 

 
 

 
 

60
 

 
 a 

m 

n  

 

 

 

b 

m 

n 

 

 

 

 

112
 

c m 

n 
 

 

 

 

 

125  

d 

m 

n 
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 5) 
 
 
 
 

………………………………………… 
………………………………………… 

6)   
 
 
 
 

………………………………………… 
………………………………………… 

 

2.  จงหาค่า  x  ในแต่ละขอ้ต่อไปน้ี  เม่ือกาํหนดให ้ AB // CD     
 1.  
 
 
 
 

………………………………………… 
………………………………………… 
………………………………………… 
………………………………………… 
………………………………………… 

 3.   
 
 
 
 

………………………………………… 
………………………………………… 
………………………………………… 
………………………………………… 
………………………………………… 
………………………………………… 
………………………………………… 

2. 
 
 
 
 

………………………………………… 
………………………………………… 
………………………………………… 
………………………………………… 
………………………………………… 

4. 
 
 
 
 

………………………………………… 
………………………………………… 
………………………………………… 
………………………………………… 
………………………………………… 
………………………………………… 
………………………………………… 

50  
y 

 
 

 
 

m n 
 

 

 

 

 
135  

x 

m 

n 
 

Y 

X 
x

101

 

 

 

 

Y 

X 
15)(x

77

C 

D A 

B 
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99..22  เส้นขนานและมุมแย้งเส้นขนานและมุมแย้ง  

จุดประสงค์การเรียนรู้ 
ด้านความรู้ : นกัเรียนสามารถ 

1. บอกได ว ามุมคู ใดเป นมุมแย ง เม่ือกาํหนดให
เส นตรงเส นหน่ึงตดัเส นตรงคู หน่ึง 

2. บอกได ว าเม่ือเส นตรงเส นหน่ึงตดัเส นตรงคู
หน่ึง เส นตรงคู นั้นขนานกนั  ก็ต อเม่ือ มุมแย งมี
ขนาดเท ากนั และนาํสมบติัน้ีไปใช ได ้

ด้านทักษะ / กระบวนการ : นกัเรียนมีความสามารถใน 
1. การคิดคาํนวณ 
2. การแกปั้ญหา 
3. การใหเ้หตุผล 
4. การส่ือสาร การส่ือความหมาย และการนาํเสนอ 
5. การเช่ือมโยง 
6. ความคิดริเร่ิมสร้างสรรค ์

ด้านคุณลกัษณะ : ปลกูฝังใหน้กัเรียน 
1. มีความรับผิดชอบ 
2. มีความสนใจใฝ่รู้ 
3. มีความรอบคอบ มีระเบียบวินยั 
4. มีความเช่ือมัน่ในตนเอง 
5. มีวิจารณญาณและทาํงานอยา่งเป็นระบบ 

6. ตระหนกัในคุณค่า และมีเจตคติท่ีดีต่อวิชา
คณิตศาสตร์ 

MATH 

  
 Series 
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เส้นขนานและมุมแย้ง 
 

เส้นตรงสองเส้น ถา้มีเส้นตรงตดั นอกจากจะเกิดมุมภายในท่ีอยูต่รงขา้มบนขา้งเดียวกนัของ
เส้นตดัแลว้ ยงัมีมุมภายในท่ีเรียกวา่ มุมแยง้ อีกสองคู่ 

ถา้  AB   และ  CD   เป็นเส้นตรงสองเส้น โดยมี  PQ   เป็นเส้นตดั 
 

 
 
 
 

จากรูป 1̂  และ 3̂  เรียกวา่ มุมแย้ง เป็นมุมแยง้ระหวา่ง  AB   และ  CD    
และ 2̂  และ 4̂  เรียกวา่ มุมแย้ง เป็นมุมแยง้ระหวา่ง  AB   และ  CD    

 
 
 
 
1.  ในแต่ละรูป  กาํหนดให ้ AB   และ CD   มี  EF   เป็นเส้นตดั  จงสาํรวจวา่มุมคู่ใดเป็นมุมแยง้ 
  

1)     2)   
 
 
 
 
 
 ………………………………   ……………………………… 
 ………………………………   ……………………………… 
 
 
 
 
 
 

1 2 

4 3 
 

P 

Q 

  

  

A B 

C D 

A 
B 

C D 

E 

F 

A 

B 

C 

D 

E F 

ส ารวจ ตรวจสอบ มุมแย้ง 
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2.  ในแต่ละรูป  กาํหนดให ้ AB //  CD   มี  EF   เป็นเส้นตดั  จงสาํรวจวา่มุมแยง้คู่ใดมีขนาดเท่ากนั 
 

 1)     2)   
 
 
 
 
 
 ………………………………   ……………………………… 
 ………………………………   ……………………………… 
   

จากกิจกรรมขา้งตน้ สรุปไดว้า่ ถา้ AB //  CD  และมี EF  เป็นเส้นตดั แลว้…………………. 
………………………………………………………………………………………………………… 
ซ่ึงเป็นไปตามทฤษฎีบทดงัต่อไปน้ี 
 

ทฤษฎบีท ถา้เส้นตรงสองเส้นขนานกนัและมีเส้นตดั แลว้มุมแยง้มีขนาดเท่ากนั 
 

 
 
 
 
 
ก าหนดให้ AB //  CD   มี  PQ   เป็นเส้นตดั AB  และ CD  ท่ีจุด  P  และ  Q  ตามลาํดบั 
ต้องการพสูิจน์ว่า ˆ ˆ1  =  3   และ  ˆ ˆ2  =  4   
พสูิจน์  เน่ืองจาก 1+ 2 = ............ˆ ˆ   (……………………………………) 

 และ  2 + 3 = ............ˆ ˆ   (ขนาดของมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้ง 
        เดียวกนัของเส้นตดัเส้นขนาน   

        รวมกนัเท่ากบั o180 ) 
 ดงันั้น  ˆ ˆ ˆ ˆ1 + 2  =  2 + 3   (สมบติัของการเท่ากนั) 
 จะได ้  ........................   (นาํ  2̂   มาลบทั้งสองขา้งของสมการ) 

 

ในทาํนองเดียวกนั  สามารถพิสูจน์ไดว้า่  2 = 4ˆ ˆ   
 

A 

B 

C 

D 

E F 

A B 

C D 

E 

F 

1 2 

4 3 
 

P 
  
A B 

Q   C D 
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ในการตรวจสอบวา่  เส้นตรงสองเส้นขนานกนัหรือไม่  นอกจากจะพิจารณาจากขนาดของ
มุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเส้นตดัเส้นตรงทั้งสองแลว้  ยงัสามารถพิจารณาจากขนาดของ    
มุมแยง้ได ้ ดงัทฤษฎีบทต่อไปน้ี 
 

ทฤษฎบีท ถา้เส้นตรงเส้นหน่ึงตดัเส้นตรงคู่หน่ึง  ทาํใหมุ้มแยง้มีขนาดเท่ากนั  แลว้ 
  เส้นตรงคู่นั้นขนานกนั 

 

 
 
 
 
ก าหนดให้ PQ   ตดั AB  และ CD  ท่ีจุด  P  และ  Q  ตามลาํดบั  ทาํให ้ ˆ ˆ1  =  3  
ต้องการพสูิจน์ว่า AB //  CD  
พสูิจน์   เน่ืองจาก 1+ 2 = ............ˆ ˆ  (……………………………………) 

ˆ ˆ1  =  3   (กาํหนดให้) 
........................  (แทน  1̂   ดว้ย 3̂ ) 

แต่  2̂   และ  3̂   เป็นมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเส้นตดั  PQ 
ดงันั้น  AB //  CD  (ถา้เส้นตรงเส้นหน่ึงตดัเส้นตรงคู่หน่ึง 

ทาํใหข้นาดของมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้ง 
เดียวกนัของเส้นตดัรวมกนัเท่ากบั 180๐  
แลว้เส้นตรงคู่นั้นขนานกนั) 

 

จากทั้งสองทฤษฎีบทขา้งตน้ สามารถสรุปไดว้า่ 
 

ทฤษฎบีท เม่ือเส้นตรงเส้นหน่ึงตดัเส้นตรงคู่หน่ึง  เส้นตรงคู่นั้นขนานกนั ก็ต่อเม่ือ 
  มุมแยง้มีขนาดเท่ากนั 

 

 
 
 
 
 
 

1 

 3 
 

P 
  
A B 

Q   C D 
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ตัวอย่างที ่1 กาํหนดให ้  AB // CD   และมี  EF   เป็นเส้นตดั ดงัรูป จงอธิบายวา่มุมคู่ใดมีขนาด
เท่ากนับา้ง 

 
 
 
 
 
วธิท า  เน่ืองจาก   AB // CD   มี  EF   เป็นเส้นตดัจะไดว้า่………………………………….. 

นัน่คือ……………………………………………………………………………….. 
เน่ืองจาก  EF   ตดักบั  AB   และ  CD   จะไดว้า่…………………………………… 
นัน่คือ……………………………………………………………………………… 
โดยสมบติัของการเท่ากนั สรุปไดว้า่มีมุมท่ีมีขนาดเท่ากนัอยู ่2 ชุด ดงัน้ี 

1. ………………………………………………………………………… 
2 ………………………………………………………………….……… 

 

ตัวอย่างที ่2 จากรูป กาํหนดให้   MB // TN   และ  MO = NO  จงพิสูจน์วา่ MB = NT 
 

 
 
 
ก าหนดให้   MB // TN   และ  MO = NO 
ต้องการพสูิจน์ว่า MB = NT 
พสูิจน์          MB // TN  และมี MN  

BMO = ..................ˆ   (………………………………………... 
…………………………………………) 

MO = NO  (………………………………………..) 
MOB = ..................ˆ   (………………………………………... 

…………………………………………) 
ดงันั้น  ABC  CDE (………………………………………..) 
จะได ้ MB = …………  (………………………………………... 

…………………………………………) 

1 2 
3 4 

5 6 
7 8 

A 

C 

B 

F 

D 

E 

M 

B 

T 

O 

N 
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ใหน้กัเรียนหาค่าของ  x  และ  y  ในแต่ละขอ้ต่อไปน้ี  พร้อมทั้งบอกเหตุผล 
 

1.  กาํหนด  AB//CD   และ ˆEFD  =  65    
   
 
 
 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
 

2.  กาํหนด  CYX  =  72    
   
 
 
 
 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
 

 
 
 

เหตุผล 
 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
 
 
 
 
 

เหตุผล 

 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
 

กจิกรรมที ่9.2 : ทกัษะการแก้ปัญหา การให้เหตุผล การส่ือสารและการเช่ือมโยง 

  

  x  y  

65  

A B 

C D 

E 

F 

y 

x 

72  

A B 

C D 

E F K 

M 

N 
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3.   กาํหนด  ABCD  เป็นรูปส่ีเหล่ียมดา้นขนาน 
 
 
 
 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
 

4.  กาํหนด  EFB  =  54  
 
 
 
 
 
 

................................................................................... 

................................................................................... 

................................................................................... 

................................................................................... 

................................................................................... 

................................................................................... 

................................................................................... 

................................................................................... 

................................................................................... 

 
 

 
เหตุผล 

 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
 
 
 
 
 
 

เหตุผล 
 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 

70  30  

x y 

B 

D C 

A 

x 54

A 

B 

C 

D 
E 

F 



 
110                                                                            ส่ือเสริมสาระการเรียนรู้ คณติศาสตร์พืน้ฐาน ม.2 

ครูครรชิต แซ่โฮ่ โรงเรียนจนัทร์ประภสัสร์อนุสรณ์ สพม.เขต 15 

5.  กาํหนด  ABC  =  115  และ BCD  =  105    
 

                             115  
 
 
 
 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
 

6.  กาํหนด  ABD  =  70  และ BAD  =  60        
 

 
 
 

 
 
 

................................................................................... 

................................................................................... 

................................................................................... 

................................................................................... 

................................................................................... 

................................................................................... 

................................................................................... 

................................................................................... 

................................................................................... 

 

 
 
 
 

เหตุผล 
 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
 

 
 
 
 
 

เหตุผล 
 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
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7.  กาํหนด สามเหล่ียม ABC เป็นสามเหล่ียมหนา้จัว่ 

     Â = 75   และ  AB//CD  
 
 
 
 
 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 

 
 
 
 
 

เหตุผล 
 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 

8.  กาํหนด  PQ// RS  จงพิสูจน์วา่ PAC  =  RBC   
 

 
 
 

 
 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 

 
 
 
 

เหตุผล 
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99..33  เส้นขนานและมุมภายนอกเส้นขนานและมุมภายนอก  

กับมุมภายในกับมุมภายใน  

จุดประสงค์การเรียนรู้ 
ด้านความรู้ : นกัเรียนสามารถ 
1. บอกได ว า มุมคู ใดเป นมุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยู

ตรงข ามบนข างเดียวกนัของเส นตดั เม่ือกาํหนดให เส นตรง
เส นหน่ึงตดัเส นตรงคู หน่ึง 

2. บอกได ว า เม่ือเส นตรงเส นหน่ึงตดัเส นตรงคู หน่ึง เส
นตรงคู นั้นขนานกนั  ก็ต อเม่ือมุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยู
ตรงข ามบนข างเดียวกนัของเสน้ตดัมีขนาดเท ากนั และนาํสมบติั
น้ีไปใช ได ้

ด้านทักษะ / กระบวนการ : นกัเรียนมีความสามารถใน 
1. การคิดคาํนวณ 
2. การแกปั้ญหา 
3. การใหเ้หตุผล 
4. การส่ือสาร การส่ือความหมาย และการนาํเสนอ 
5. การเช่ือมโยง 
6. ความคิดริเร่ิมสร้างสรรค ์

ด้านคุณลกัษณะ : ปลกูฝังใหน้กัเรียน 
1. มีความรับผิดชอบ 
2. มีความสนใจใฝ่รู้ 
3. มีความรอบคอบ มีระเบียบวินยั 
4. มีความเช่ือมัน่ในตนเอง 
5. มีวิจารณญาณและทาํงานอยา่งเป็นระบบ 

6. ตระหนกัในคุณค่า และมีเจตคติท่ีดีต่อวิชา
คณิตศาสตร์ 

MATH 

  
 Series 
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เส้นขนานและมุมภายนอกกบัมุมภายใน 
 

พิจารณารูปต่อไปน้ี 
 

 
 
 
 

จากรูป เรียก  1̂ , 2̂ , 7̂  และ 8̂  วา่มุมภายนอก 
เรียก  3̂ , 4̂ , 5̂  และ 6̂  วา่มุมภายใน 

เรียก  1̂   และ  5̂   วา่เป็นมุมภายนอกและมุมภายในทีอ่ยู่ตรงข้ามบนข้างเดียวกนัของเส้นตัด 
ในทาํนองเดียวกนั จะเรียก  2̂   และ  6̂ ,  7̂   และ  3̂ ,  8̂   และ  4̂   แต่ละคู่วา่เป็น มุมภายนอก

และมุมภายในทีอ่ยู่ตรงข้ามบนข้างเดียวกนัของเส้นตัด 
 
 

 
 
1.  ในแต่ละรูป  กาํหนดให ้ AB   และ CD   มี  EF   เป็นเส้นตดั  จงสาํรวจวา่มุมคู่ใด เป็นมุมภายนอก

และมุมภายในท่ีอยูต่รงขา้มบนขา้งเดียวกนัของเส้นตดั 
  

1)      2)   
 
 
 
 
 
 ………………………………   ……………………………… 
 ………………………………   ……………………………… 
 
 

1 2 
3 4 

5 6 
7 8 

ส ารวจ ตรวจสอบ มุมภายนอกและมุมภายใน 
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A B 

C D 

E 

F 

X 

Y 

  

  

 

 

2.  ในแต่ละรูป  กาํหนดให ้ AB //  CD   มี  EF   เป็นเส้นตดั  จงสาํรวจวา่ มุมภายนอกและมุมภายใน
ท่ีอยูต่รงขา้มบนขา้งเดียวกนัของเส้นตดัคู่ใดท่ีมีขนาดเท่ากนั 

 

1)      2)   
 
 
 
 
 ………………………………   ……………………………… 
 ………………………………   ……………………………… 
 

จากกิจกรรมขา้งตน้ สรุปไดว้า่ ถา้ AB //  CD  และมี EF  เป็นเส้นตดั แลว้…………………. 
………………………………………………………………………………………………………… 
ซ่ึงเป็นไปตามทฤษฎีบทดงัต่อไปน้ี 
 

ทฤษฎบีท ถา้เส้นตรงสองเส้นขนานกนัและมีเส้นตดั แลว้มุมภายนอกและมุมภายในท่ีอยู่ 
  ตรงขา้มบนขา้งเดียวกนัของเส้นตดั มีขนาดเท่ากนั 

 

 
 
 
 
ก าหนดให้  AB // CD   มี  EF   เป็นเส้นตดั 

ต้องการพสูิจน์ว่า AXE = CYX, BXE = DYX, CYF = AXY ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ  และ DYF = BXY ˆ ˆ  
พสูิจน์   AB // CD   (กาํหนดให)้ 

   BXY = CYXˆ ˆ    (……………………………………… 
………………………………………) 

   AXE =.................ˆ   (ถา้เส้นตรงสองเส้นตดักนั แลว้ 
       มุมตรงกนัขา้มมีขนาดเท่ากนั) 
   ดงันั้น ........................   (สมบติัของการเท่ากนั) 
 

ในทาํนองเดียวกนั เราสามารถพิสูจน์ไดว้า่ BXE = DYX, CYF = AXY ˆ ˆ ˆ ˆ และ DYF = BXY ˆ ˆ  
 

A 
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ในการตรวจสอบวา่เส้นตรงคู่หน่ึงขนานกนัหรือไม่   สามารถพิจารณาจากขนาดของมุม
ภายนอกและมุมภายในท่ีอยูต่รงขา้มบนขา้งเดียวกนัของเส้นตดั  ดงัทฤษฎีบทต่อไปน้ี 
 

ทฤษฎบีท ถา้เส้นตรงเส้นหน่ึงตดัเส้นตรงคู่หน่ึง ทาํใหมุ้มภายนอกและมุมภายในท่ีอยู ่
  ตรงขา้มบนขา้งเดียวกนัของเส้นตดั มีขนาดเท่ากนั แลว้เส้นตรงคู่นั้นขนานกนั 

 

 
 
 
 
 
ก าหนดให้  EF   ตดั  AB   และ  CD   ทาํให ้ AXE = CYXˆ ˆ  
ต้องการพสูิจน์ว่า AB // CD   

พสูิจน์   +AXE AXY =...............ˆ ˆ  (……………………………) 
AXE = CYXˆ ˆ          (กาํหนดให้) 

o..............+ AXY =180ˆ          (แทน AXEˆ ดว้ย  CYXˆ ) 
เน่ืองจาก CYXˆ  และ AXYˆ  เป็นภายในท่ีอยูบ่นขา้งเดียวกนัของเส้นตดั EF 
ดงันั้น   AB // CD  (ถา้เส้นตรงเส้นหน่ึงตดัเส้นตรงคู่หน่ึง 

ทาํใหข้นาดของมุมภายในท่ีอยูบ่นขา้ง 
เดียวกนัของเส้นตดัรวมกนัเท่ากบั 180๐  
แลว้เส้นตรงคู่นั้นขนานกนั) 

 

ในการพิสูจน์วา่   AB // CD   อาจนาํทฤษฎีบทเก่ียวกบัมุมแยง้มาใชก้็ได ้โดยพิสูจน์วา่  
AXY = DYXˆ ˆ  หรือ BXY = CYXˆ ˆ  

 

จากทั้งสองทฤษฎีบทขา้งตน้ สามารถสรุปไดว้า่ 
 

ทฤษฎบีท เม่ือเส้นตรงเส้นหน่ึงตดัเส้นตรงคู่หน่ึง เส้นตรงคู่นั้นเส้นขนานกนั ก็ต่อเม่ือ  
  มุมภายนอกและภายในท่ีอยูต่รงขา้มบนขา้งเดียวกนัของเส้นตดัมีขนาดเท่ากนั 
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ตัวอย่างที ่1 กาํหนดให ้ PQ // RS   และมี  AB   เป็นเส้นตดั  ดงัรูป จงหาค่า  x 

 
 
 
 
 
 
วธีิท า  เน่ืองจาก   PQ // RS   และมี  AB   เป็นเส้นตดั 

จะได ้ BPQ = ...............ˆ  (ถา้เส้นตรงสองเส้นขนานกนัและมีเส้นตดั แลว้มุม
ภายนอกและมุมภายในท่ีอยูต่รงขา้มบนขา้งเดียวกนั
ของเส้นตดั มีขนาดเท่ากนั) 

ดงันั้น  2x + 3  =  65 (แทน BPQˆ  ดว้ย  2x + 3  และแทน PRSˆ  ดว้ย 65) 
  2x  =  ………… 
  2x  =  ………… 
    x  =  ………… 

นัน่คือ       x  =  ………… 
 

ตัวอย่างที ่2 จากรูป กาํหนดให้  AB // CD , AB = CD  และ  AC = CE  จงพิสูจน์วา่ BC // DE  

 
 
 
 
ก าหนดให้  AB // CD , AB = CD  และ  AC = CE   

ต้องการพสูิจน์ว่า BC // DE  

พสูิจน์        พิจารณา  ABC  และ  CDE 
AB = CD   (กาํหนดให้) 
BAC = DCEˆ ˆ    (………………………………………... 

…………………………………………) 
AC = CE  (………………………………………..) 
ดงันั้น  ABC  CDE (………………………………………..) 

o(2x+3)  

o65  

 

 
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จะได ้ ACB = CEDˆ ˆ   (………………………………………... 
…………………………………………) 

นัน่คือ   BC // DE   (………………………………………... 
………………………………………… 
………………………………………… 
………………………………………...) 

 

 
 

1.  กาํหนดให ้ CD // EF   และมี AB  เป็นเส้นตดั  
     จงหามุมทุกคู่ท่ีมีขนาดเท่ากนั พร้อมทั้งเหตุผล 
 
 
 
 
 
................................................................................... 
................................................................................... 
 

2.  กาํหนดให ้ CD // EF   ถา้ ˆAXD  =  118  และ  

     ˆDYF  =  66  จงหาขนาดของ ˆXYD  
 
 
 
 
 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 

 
 
 
 
 

เหตุผล 
 
................................................................................... 
................................................................................... 
 

 
 
 
 
 

เหตุผล 

 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 

กจิกรรมที ่9.3 : ทกัษะการคดิวเิคราะห์ ให้เหตุผล และแก้ปัญหา 
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3.  กาํหนดให ้ AB // CD   ถา้ ˆBAF  =  52  และ  

     ˆAEC  =  104  จงหาขนาดของ ˆECD  
 
 
 
 
 
 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
 

4.  กาํหนดให ้ oˆBCF  =  128  จงหาขนาดของ ˆDCE  
 
 
 
 
 
 

................................................................................... 

................................................................................... 

................................................................................... 

................................................................................... 

................................................................................... 

................................................................................... 

................................................................................... 

 
 
 
 
 
 

เหตุผล 
 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
 

 
 
 
 
 

เหตุผล 
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................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
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5.  กาํหนดให ้ YM // QR   และ ˆˆXYM  =  PQR   
     จงพิสูจน์วา่  YX // QP  
 
 
 
 
 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 

 
 
 
 
 

เหตุผล 
 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 
................................................................................... 

 

6.  จากรูป จงหาขนาดของมุมต่อไปน้ี 
 1)   

1̂  = ……………………………………………. 
2̂  = ……………………………………………. 

 
 

2)   
x̂  = ……………………………………………. 
ŷ  = ……………………………………………. 

 
 

3)   
1̂  = ……………………………………………. 
2̂  = ……………………………………………. 
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ปัญหาชวนคดิ 

 4)       …………………………………………………. 
…………………………………………………. 
…………………………………………………. 
…………………………………………………. 
…………………………………………………. 
…………………………………………………. 
…………………………………………………. 

 

 5)       …………………………………………………. 
…………………………………………………. 
…………………………………………………. 
…………………………………………………. 
…………………………………………………. 
…………………………………………………. 
…………………………………………………. 

 
 
 
 
 
 

 

จงจดัเลขหา้ส่ีตวั (5, 5, 5, 5) ใหมี้ค่าเป็น  56  จะเขียนอยูใ่นรูปใดก็
ได ้ แต่ขอย ํ้าวา่ปัญหาขอ้น้ีง่ายมาก  ควรใชเ้วลาทาํไม่เกิน  2  นาที 

 
 
 
 
 
 

110  x 

3y+16  

(5x-20)  

(3x+40)  
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99..44  เส้นขนานและรูปสามเหเส้นขนานและรูปสามเหลี่ยมลี่ยม  

จุดประสงค์การเรียนรู้ 
ด้านความรู้ : นกัเรียนสามารถ 
1. บอกได ว า ขนาดของมุ มภายในทั้งสามมุมของรูปสามเหล่ียม

รวมกนัเท่ากบั 180 องศา และนาํสมบติัน้ีไปใช ได  
2. บอกได ว า ถ าต อด านใดด านหน่ึงของรูปสามเหล่ียม

ออกไป มุมภายนอกท่ีเกิดข้ึนจะมีขนาดเท ากบัผลบวกของขนาดของ
มุมภายในท่ีไม ใช มุมประชิดของมุมภายนอกนั้น  และนาํสมบติัน้ี
ไปใช ได  

3. บอกได ว า รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีมีความสมัพนัธ กนัแบบ มุม – 
มุม – ดา้น เท ากนัทุกประการและนาํสมบติัน้ีไปใช ได  

4. ใช สมบติัเก่ียวกบัเส นขนานและความเท ากนัทุกประการของรูป
สามเหล่ียมในการให เหตุผลและแก ป ญหาได ้

ด้านทกัษะ / กระบวนการ : นกัเรียนมีความสามารถใน 
1. การคิดคาํนวณ 
2. การแกปั้ญหา 
3. การใหเ้หตุผล 
4. การส่ือสาร การส่ือความหมาย และการนาํเสนอ 
5. การเช่ือมโยง 
6. ความคิดริเร่ิมสร้างสรรค ์

ด้านคุณลกัษณะ : ปลูกฝังใหน้กัเรียน 
1. มีความรับผิดชอบ 
2. มีความสนใจใฝ่รู้ 
3. มีความรอบคอบ มีระเบียบวนิยั 
4. มีความเช่ือมัน่ในตนเอง 
5. มีวจิารณญาณและทาํงานอยา่งเป็นระบบ 
6. ตระหนกัในคุณค่า และมีเจตคติท่ีดีต่อวชิาคณิตศาสตร์ 

MATH 

  
 Series 
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เส้นขนานและรูปสามเหลีย่ม 

 

นกัเรียนทราบหรือไม่วา่ “ขนาดของมุมภายในทั้งสามมุมของรู ปสามเหล่ียมรวมกนัเท่ากบัก่ี
องศา” ตอบ……………………ขอ้ความน้ีเป็นทฤษฎีบทท่ีสาํคญัทฤษฎีบทหน่ึงทางเรขาคณิต ซ่ึง
สามารถพิสูจน์ไดด้งัน้ี 
 

ทฤษฎบีท ขนาดของมุมภายในทั้งสามมุมของรูปสามเหล่ียมรวมกนัเท่ากบั  180  องศา 
 

 
 
 
 
 
ก าหนดให้  ABC  เป็นรูปสามเหล่ียมใด ๆ  
ต้องการพสูิจน์ว่า oCAB+ ABC+ BCA =180ˆ ˆˆ  
พสูิจน์   สร้าง  DE   ผา่นจุด  C  ให ้ DE // AB  

เน่ืองจาก  AC   เป็นเส้นตดั  DE   และ  AB  
DCA = ..............ˆ  (ถา้เส้นตรงสองเส้นขนานกนัและมีเส้นตดั  

แลว้มุมแยง้มีขนาดเท่ากนั) 
ECB = ABCˆ ˆ  (…………………………………………. 

…………………………………………..) 
oDCA + BCA + ECB =180ˆ ˆ ˆ  (………………………………………….) 
oCAB+ BCA + ABC =180ˆ ˆ ˆ   (แทน DCAˆ  ดว้ย CABˆ   และ ECBˆ ) 

ดงันั้น  oCAB+ ABC+ BCA =180ˆ ˆˆ    (สมบติัของการเท่ากนั) 
 

ทฤษฎีบทขา้งตน้  สามารถนาํมาใชพ้ิสูจน์ทฤษฎีบทเก่ียวกบัขนาดของมุมภายนอกและขนาด
ของมุมภายในของรูปสามเหล่ียมได ้ดงัต่อไปน้ี 
 

จากรูป กาํหนด  ABC  และต่อ  BC   ออกไป 
ทางจุด  C  ถึงจุด  D  เรียก  ACDˆ   วา่มุมภายนอกของ  

ABC  เรียก  ACBˆ   และ  ACDˆ   วา่เป็น มุมประชิด 
หรืออาจกล่าววา่  ACBˆ   เป็นมุมประชิดของ  ACDˆ  

 

D 

A 

B C  

  
D C E 

A B 
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ทฤษฎบีท ถา้ต่อดา้นใดดา้นหน่ึงของรูปสามเหล่ียมออกไป มุมภายนอกท่ีเกิดข้ึนจะมีขนาด
  เท่ากบัผลบวกของขนาดของมุมภายในท่ีไม่ใช่มุมประชิดของมุมภายนอกนั้น 

 

 
 
 
 
ก าหนดให้  ABC  มี ACDˆ  เป็นมุมภายนอกท่ีไดจ้ากการต่อ BC  ออกไปทางจุด  C   
ต้องการพสูิจน์ว่า ACD = ABC+CABˆ ˆˆ  
พสูิจน์   เน่ืองจาก  oACD+.......... =180ˆ  (ขนาดของมุมตรง) 

และ  oABC+ BCA +CAB =180ˆ ˆˆ  (…………………………………….. 
……………………………………...) 

จะได ้ ACD+ BCA = ABC+ BCA +CABˆ ˆ ˆ ˆˆ  (…………………………….) 
ดงันั้น  ACD = ABC +CABˆ ˆˆ  (…………………………………….) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 จากรูป ABC  มี ACDˆ  เป็นมุมภายนอกท่ีไดจ้ากการต่อ BC  ออกไปทางจุด  C  จะไดว้า่ 
3 = 1 + 2ˆ ˆ ˆ หรือ 1 + 2 = 3ˆ ˆ ˆ 

 

 
 
 
 
 
 

D 

A 

B C  

น าไปใช้ 

D 

A 

B C  
3 1 

2 
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ทฤษฎบีท ถา้รูปสามเหล่ียมสองรูปมีมุมท่ีมีขนาดเท่ากนัสองคู่ และดา้นคู่ท่ีอยูต่รงขา้มกบัมุมคู ่
  ท่ีมีขนาดเท่ากนั ยาวเท่ากนัหน่ึงคู่ แลว้รูปสามเหล่ียมสองรูปนั้นเท่ากนัทุก ประการ 

 

 
 
 
 
 

ก าหนดให้  ABC  และ  DEF  มี  CAB = FDE, ABC = DEFˆ ˆ ˆ ˆ   และ  BC = EF 

ต้องการพสูิจน์ว่า ABC  DEF   
พสูิจน์   เน่ืองจาก  CAB = FDEˆ ˆ   และ  CAB = FDE, ABC = DEFˆ ˆ ˆ ˆ  (กาํหนดให)้ 

oCAB + ABC+ BCA =180ˆ ˆˆ   (……………………………………… 
………………………………………) 

FDE +.......... + EFD =.......... ˆ ˆ  (ขนาดของมุมภายในทั้งสามมุมของ 
รูปสามเหล่ียมรวมกนัเท่ากบั  180  องศา 

จะได ้ CAB + ABC+ BCA = FDE + DEF + EFDˆ ˆˆ ˆ ˆ ˆ  
(….……………………………………) 

ดงันั้น  BCA = EFDˆ ˆ  (….……………………………………) 
และเน่ืองจาก    BC = EF (….……………………………………) 
ดงันั้น  ABC  DEF (….……………………………………) 
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ตัวอย่างที ่1 จากรูป  กาํหนดให ้ AB // CD   มี  AC   ตดั  BD   ท่ีจุด O , oAOD =120ˆ   และ  
oOCD = 36ˆ   จงหาค่า  x   

 
 
 
 
 
 
วธีิท า  เน่ืองจาก  AB // CD   มี  AC   เป็นเส้นตดั (กาํหนดให)้ 

จะได ้   oBAO =.......... = 36ˆ  (ถา้เส้นตรงสองเส้นขนานกนัและมี 
เส้นตดั  แลว้มุมแยง้มีขนาดเท่ากนั) 

เน่ืองจาก  AODˆ   เป็นมุมภายนอกของ  COD  
ดงันั้น    AOD = DCO+CDOˆ ˆ ˆ  (ถา้ต่อดา้นใดดา้นหน่ึงของ 

รูปสามเหล่ียมออกไป มุมภายนอกท่ี
เกิดข้ึนจะมีขนาดเท่ากบัผลบวกของ
ขนาดของมุมภายในท่ีไ ม่ใช่มุมประชิด
ของมุมภายนอกนั้น) 

จะได ้       …………………… (แทน AODˆ  ดว้ย 120  และแทน DCOˆ   
ดว้ย 36)  

CDO =120-36ˆ   (สมบติัของการเท่ากนั) 
          = ………… 

เน่ืองจาก        ox +CDO =180ˆ   (ขนาดของมุมภายในท่ีอยูบ่น 
ขา้งเดียวกนัของเส้นตดัเส้นขนาน
รวมกนัเท่ากบั o180 ) 

จะได ้ …………………… (แทน CDOˆ  ดว้ย  84) 
…………………… (สมบติัของการเท่ากนั) 

ดงันั้น  …………………… 
 
 
 

36  
120  

x  B 

A 

C 

D 

O 
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ตัวอย่างที ่2 
 

จากรูป กาํหนดให ้ ABC และ DCF เป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก 
มี  AEBˆ   และ  DFĈ   เป็นมุมฉาก   AB // CD   และ  AB = CD 
จงพิสูจน์วา่  AE = DF 

 

ก าหนดให้  ABC  และ  DEF  เป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก 
oAEB = DFC = 90ˆ ˆ ,   AB // CD   และ  AB = CD 

ต้องการพสูิจน์ว่า AE = DF 
พสูิจน์   เน่ืองจาก   AB // CD   (………………………………………) 

จะได ้ ABE = DCF̂ˆ   (……………………………………… 
………………………………………) 

oAEB = DFC = 90ˆ ˆ   (………………………………………) 
    AB = CD   (………………………………………) 
ดงันั้น  ABC  DCF (………………………………………) 
นัน่คือ         AE = DF  (……………………………………… 

………………………………………) 
 

 
 

 
จงหาค่า  x  และ  y  จากรูปท่ีกาํหนด 
1.   
      x̂ =  ………………………………….. 
      ŷ =  ………………………………….. 
 
2.   
      x̂ =  ………………………………….. 
      ŷ =  ………………………………….. 
 
 
 

กจิกรรมที ่9.4 : ทกัษะการคดิวเิคราะห์ แก้ปัญหา ส่ือสาร 
ส่ือความหมาย และการเช่ือมโยง 

A B 
F 

E 
C D 

120  40  x  

y  

130  y  

x  



 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 9 เส้นขนาน                                                                                                        127 

ครูครรชิต แซ่โฮ่ โรงเรียนจนัทร์ประภสัสร์อนุสรณ์ สพม.เขต 15 

3.   
      x̂ =  ………………………………….. 
      ŷ =  ………………………………….. 
 
4.   
      x̂ =  ………………………………….. 
      ŷ =  ………………………………….. 
 
 

5.   
      x̂ =  ………………………………….. 
      ŷ =  ………………………………….. 
 

6. 
      x̂ =  ………………………………….. 
      ŷ =  ………………………………….. 
 
 

7. 
      x̂ =  ………………………………….. 
      ŷ =  ………………………………….. 
 

8.   
 
      x̂ =  ………………………………….. 
      ŷ =  ………………………………….. 
 
9. 
      x̂ =  ………………………………….. 
      ŷ =  ………………………………….. 
 
 

y 

62  x 138  

110  125  

x  

y  

60  

35  

x  y  

45  

105  

y  

x  

x  y  

65  

40  

70  

63  

105  

x  

y  

35  

27  x  

y  
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1.  จากรูป กาํหนดให ้  PQ // AD   และ   AC // BF   จงหาค่า x  

และ  y 
…………………………………………………………… 
…………………………………………………………… 
…………………………………………………………… 
…………………………………………………………… 
…………………………………………………………… 

2.  จากรูป กาํหนดให้  oACD = (2x + y)ˆ และ oDCE = (2x - y)ˆ   
จงหาค่า x  และ  y 
…………………………………………………………… 
…………………………………………………………… 
…………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
3.  จากรูป กาํหนดให ้ ABCD เป็นรูปส่ีเหล่ียมดา้นขนาน 

oABC = (x +55)ˆ , oBCE = (3x + 25)ˆ และ oBAD = (2y -5)ˆ   
จงหาค่า x  และ  y 
…………………………………………………………… 
…………………………………………………………… 
…………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 

กจิกรรมที ่9.5 : ทกัษะการคดิวเิคราะห์ แก้ปัญหา ส่ือสาร 
ส่ือความหมาย และการเช่ือมโยง 

(y-12)  

x  
A 

B F 

E C 

D 

30  

26  

Q 

P 

(2x+y)  

A B 

F E 

C D 

140  

120  

(2x-y)  

(3x+25)
 

A B F 

E C D 

(x+55)
 

(2y-5)
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4.  จากรูป กาํหนดให ้ABCD เป็นรูปส่ีเหล่ียมท่ีมี 
 AB // CD , oACD = (2x + y)ˆ , oCAD = (5x + y)ˆ  และ 

oBAC = (5x - y)ˆ   จงหาค่า x  และ  y 
…………………………………………………………… 
…………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
 

5.  จากรูป กาํหนดให ้   AB // CD   มี oCEF = (2x + 2y)ˆ  และ 
oDGE = (5y -8)ˆ   จงหาค่า x  และ  y 

…………………………………………………………… 
…………………………………………………………… 
…………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
 
 
 
 

A B 

C D 
100
 

A B 

F 

E 

C D 
(2x+2y)  

G 

H 

(5y-8)  

32
 

48  
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6.  จงพิสูจน์วา่ “ขนาดของมุมภายในของรูปส่ีเล่ียมใด ๆ รวมกนัเท่ากบั 360 องศา” 
(แนะ ใหว้าดรูปประกอบ) 

 
 
 
 
 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
7.  จากรูป กาํหนดให ้ ABC เป็นสามเหล่ียมใด ๆ จงพิสูจน์วา่ขนาดของมุมภายนอกของ ABC 

รวมกนัเท่ากบั 180 องศา 
 
 
 
 
 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 

A 

B 
C 
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จงหาค่า m, n, p, q, s, s, t และ u จากรูปท่ีกาํหนดใหต่้อไปน้ี 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………… 

ชวนคดิคณิตศาสตร์ชวนคดิคณิตศาสตร์  

หาได้หรือไม่ 

ลองท ากจิกรรมดู แล้วคุณจะรู้ 

q
 

p  
m  

64  

112  

n  

40  

t  
s  

u  

r  


