
เส้นขนาน 

 
1.  เส้นขนานและมุมภายใน 

 

 

เมื่อ  AB   ขนานกบั  CD   เขียนแทนด้วยสญัลกัษณ์  AB   //  CD  

 

 

 

เส้นตรง  AB  ขนานกบัเส้นตรง  CD 

เส้นตรง  m  ขนานกบัเส้นตรง  n 

ให้พิจารณาว่า  เส้นตรงคู่ใดขนานกัน 

1)  

 

2) 

 

พิจารณาเส้นตรงคู่ใดขนานกนัโดยใช้บทนิยามนัน้อาจใช้ไม่สะดวก  เพราะในหาจดุตดัของเส้นคู่ขนานนัน้  นกัเรียน

อาจต้องเขียนรูปโดยลากเส้นให้ยาวออกไปมาก ๆ จงึเห็นว่าเส้นตรงทัง้สองตดักนั 

ต่อไปนีเ้ป็นวิธีอีกแบบหนึง่จะพิจารณาว่าเส้นตรงคู่ใดขนานกนั  โดยใช้มมุภายในที่อยู่บนข้างเดียวกนัของเส้นตดั 

 

 

 

บทนิยาม เส้นตรงสองเส้นที่อยู่บนระนาบเดียวกนั  ขนานกนัเมื่อเส้นตรงทัง้สองนีไ้ม่ตดักนั  

 



 

 

เสน้ตรง  l  ตดัเสน้ตรง  m  และ  n  ที่จุด  A  และจดุ  B  เรียกเสน้ตรง  l  

หรือ  AB   ว่าเสน้ตดั  AB 

- เรียก  
^
1   และ  

^
2   ว่ามุมภายในทีอ่ยูบ่นขา้งเดียวกนัของเสน้ตดั 

- เรียก  
^
3   และ  

^
4   ว่ามุมภายในทีอ่ยูบ่นขา้งเดียวกนัของเสน้ตดั 

 

2.  เส้นขนานและมุมแย้ง 

 ให้นกัเรียนดรููป 

 เส้นตรงที่ขนานกนั      เส้นตรงที่ไม่ขนานกนั 

  

  

จากรูป  เรียกมุม  a  และมมุ  b  ว่ามมุแย้ง 

  เรียกมุม  c  และมมุ  d  ว่ามมุแย้ง 

 

 

    

  

 

         จากรูป  AB   ขนานกบั  CD   และมี  EF    
เป็นเสน้ตดั  ท  าให้เกดิมุมแยง้  จะไดว้่า   

มุมแยง้มีขนาดเทา่กนั  คือ  

^
a   =  

^
b    

                                  และ  

^
c   =  

^
d  

 

 

ถ้าเส้นตรงสองเส้นขนานกนั  และมีเส้นตดัแล้ว  มมุแย้งจะมีขนาดเท่ากนั 



 

 

 

 

 

 

            จากรูป  EF   ตดั  AB   และ  CD   ท  าให้มุมแยง้มีขนาดเท่ากนั  

คือ  

^
a   =  

^
b   หรือ  

^
c   =  

^
d    

แลว้จะไดว้่า  เสน้ตรง  AB   ขนานกบั  CD  

 

 

3.  เส้นขนานและมุมภายนอกกับมุมภายใน 

จากรูป 

  

เราเรียก  
^
a   และ  

^
b   ว่ามมุภายนอก 

   
^
c   และ  

^
d   ว่ามมุภายใน 

^
a   และ  

^
c   เป็นมมุภายนอกและมมุภายในที่อยู่บนข้างเดียวกนัของเส้นตดั  AB 

^
b   และ  

^
d   เป็นมมุภายนอกและมมุภายในที่อยู่บนข้างเดียวกนัของเส้นตดั  AB 

 

ถ้าเส้นตรงเส้นหนึง่ตดัเส้นตรงคู่หนึ่ง  ท าให้เกิดมมุแย้งมีขนาดเท่ากนัแล้ว  เส้นตรงคู่นัน้จะขนานกนั  

ถ้าเส้นตัดสองเส้นขนานกนั  และมีเส้นตัดแล้วมมุภายนอกและมุมภายในที่อยู่บนข้าง

เดียวกนัของเส้นตดัจะมีขนาดเท่ากนั 



 

 

จากรูป  AB   //  CD   และมี  EF   เป็นเสน้ตดั   
จะไดว้่า 

XYCEXA
^^


  ,

DYXBXE
^^


 

 

 

 

       

 

 

 

จากรูปก  าหนดให้  EF   เป็นเสน้ตดั  AB   และ CD    
ท าให้   

XYCEXA
^^


  
,
 

DYXBXE
^^


   

จะไดว้่า  AB   //  CD  

 

 

 

 

 

 

 

 

ถ้าเส้นตรงเส้นหนึง่ตดัเส้นตรงคู่หนึ่งท าให้มุมภายนอก  และมุมภายในที่อยู่บนข้าง

เดียวกนัของเส้นตดัมีขนาดเท่ากนัแล้ว  เส้นตรงคู่นัน้จะขนานกนั 



4.  รูปสามเหล่ียมและเส้นขนาน 

 จากรูปสามเหลีย่ม  ABC 

 

 

 มี  BC   เป็นฐานลาก  BC//PQ   และผ่านจดุ  A  จะได้ 

   
^
2   =  

^
4   และ  

^
3   =  

^
5  

 แต่   
^
1  + 

^
4  + 

^
5   =  180๐  เพราะเป็นมมุตรง 

 ดงันัน้  
^
1  + 

^
2  + 

^
3   =  180๐    แทนค่าด้วยมุมที่เท่ากนั  

 สรุปได้ว่า 

 

 

 

 จากรูป  DEFและABC   

ขนาดของมมุทัง้สามของรูปสามเหลีย่มใด ๆ รวมกนัได้  180  

องศา 



 มี EDFBAC
^^

  

  EFDBCA
^^

  

 และ BACACBCBA
^^^

   =  180๐  (สมบติัมุมภายในรูปสามเหลี่ยม) 

32 

 

  EDFDFEFED
^^^

   =  180๐  (สมบติัมุมภายในรูปสามเหลี่ยม) 

 ดงันัน้  BACACBCBA
^^^

   =  EDFDFEFED
^^^

   (ต่างเท่ากบั  180๐) 

 แต่ EDFBAC
^^

    และ  EFDBCA
^^

   (ก าหนดให้) 

  เพราะฉะนัน้  FEDCBA
^^

   (สมบติัการตดัออก) 

 

 

 

 

 

 ก าหนดรูปสามเหลีย่ม  ABC  มี  BC   เป็นฐาน  ลาก  BC//PQ   และผ่านจุด  A 

  จะได้ 
^
4  + 

^
6   =  180๐ (มมุภายในที่อยู่บนข้างเดียวกนัของเส้นตัด) 

ถ้ามมุของรูปสามเหลีย่มสองรูปใด ๆ  มีขนาดเท่ากนัสองคู่แล้วมุมคู่ที่สามจะมีขนาดเท่ากนัด้วย 



   
^
1  + 

^
2  + 

^
3   =  180๐  (ผลบวกของมมุภายในของรูปสามเหลีย่ม) 

 ดงันัน้ 
^
4  + 

^
6   =  

^
1  + 

^
2  + 

^
3     (ต่างเท่ากบั  180) 

  แต่ 
^
4   =  

^
2   (มมุแย้ง) 

 เพราะฉะนัน้ 
^
6   =  

^
1  + 

^
3   (สมบติัการตัดออก) 

 ในท านองเดียวกนั  
^
7    =  

^
1  + 

^
2  

 สรุปได้ว่า 

  

 

 

ความสัมพนัธ์แบบ  มุม – มุม – ด้าน 

 

 ก าหนดรูปสามเหลีย่ม  ABC  และรูปสามเหลี่ยม  DEF  มี  
^
B   =  

^
E   ,  

^
C   =  

^
F   และ   

AC   =  DF   จะได้ว่า  รูปสามเหลีย่ม  ABC  เท่ากนัทกุประการกบัรูปสามเหลีย่ม  DEF  ซึง่เป็นความสมัพนัธ์แบบ  มมุ – มมุ 

– ด้าน  (ม.ม.ด) 

 

 

 

ถ้าต่อด้านใดด้านหนึง่ของรูปสามเหลีย่มออกไป  มมุภายนอกที่เกิดขึน้จะมีขนาดเท่ากบั

ผลบวกของขนาดของมมุภายในที่ไม่ใช่มมุประชิด 



แบบฝึกหดั   

1. ให้นกัเรียนบอกว่ามุมคู่ใดที่เป็นมมุภายในที่อยู่บนข้างเดียวกนัของเส้นตดั 

1) 

 

2) 

 
^
1   กบั  

^
2   และ  .........................     

^
a   กบั  

^
b   และ  .........................   

 

2. ก าหนดเส้นตรง  m  และ  n  ขนานกนัและมีเส้นตดัให้นักเรียนหาค่าของตวัแปรในแต่ละข้อ 

1) 

 
^
a   =  …………………… 

2) 

 
^
x   =  …………………… 

 

 

 

 



 

 

3. ให้นกัเรียนหาค่า  x  และ  y  ในแต่ละข้อต่อไปนี ้ พร้อมทัง้ให้เหตผุลประกอบ 

1) 

 

ก  าหนด  AB   / /  CD   และ  DQP
^

  =  75๐ 
^
x   =  …………………………………… 

^
y   =………………………………………… 
 

2) 

 

ก  าหนด  AB   / /  CD    

CAB
^

  =  50๐ 

CBA
^

  =  60๐ 

ECA
^

  =  ………………………………… 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



เฉลยแบบฝึกหดั   

1. เฉลย   1)  
^
3   กบั  

^
4     2)  

^
e   กบั  

^
d     

2. เฉลย   1)  
^
a   =  180๐ – 115๐  =  65๐ 

2)  
^
x   =  180๐ – 130๐  =  50๐ 

3.  เฉลย  1)  
^
x   =  75๐  (มมุแย้ง) 

     
^
y   =  180๐ – 75๐  (ผลบวกของมุมภายในบนข้างเดียวกนัของเส้นตดั) 

           =  105๐ 

2)  
^
y   =  50๐  (มมุแย้ง) 

     
^
x   =  180๐ – 

^
y  – CBA

^
   (ขนาดของมมุตรง) 

          =  180๐ – 50๐ – 70๐ 

          =  60๐ 

 

 

 


